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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


الإإهقداء 


أهدي هذا العمل المتواضع إلى أبي الذي لم يبخل علي 
يوما بشيء 
وإلى أمي التي زودتني بالحنان والمحبة 
أقول لهم: أنتم وهبتموني الحياة والأمل والنشأة على 
شغف الاطلاع والمعرفة والى إخوتي وزوجتي وأسرتي جميعا 
وإلى كل طالب علم يبحث عن المعرفة والتفوق 


لا ننسوني بالدعاء 
محبكم في الله 
الأستاذ محمد حاقة 


KING 


نوفمبر 2019 
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في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 
١‏ 


مقدمة 
الحمد لله الذي جعل لنا من العلم نورا نهدي به و بعد... 
أتقدم بمذه السلسلة - سلسلة حاقة للرياضيات - في رحاب الدوال الأسية إلى طلبتي الأعزاء 
و إلى كل من بجمعنا جمم رباط العلم من قراء و مدرسين فهذه السلسلة تحتوي على 
”7 ملخص شامل ومبسط 
”ا المحطة الأولى: إشارة عبارة أسية 
” المحطة الثانية: حساب الدالة المشتقة 
الحطة الغالغة: حساب النهايات 
”ا المحطة الرابعة: تمارين متنوعة ومنتقاة لامتحانات سابقة جزائرية وأجنبية 
”ا المحطة الخامسة: تمارين الدوال الأسية في البكالوريات الجزائرية من 2008 الى 2019 
الحطة السادسة: حلول نموذجية مجموعة من التمارين 
وتركت بعضها دون حل وعليه أنصح الطالب بأخذ الوقت الكافي في التفكير فالمهم أن تأت 
بالفكرة وحدك الآن أو غدا فالوقت المخصص للتمرين هو اكتساب مهارة التفكير 
نرجو من الأساتذة الكرام و كذلك إخواننا الطلبة أن لا تبخلوا علينا بملاحظاتكم و اقتراحاتكم 
البناءة لنصوب أخطاءنا و نتفادى زلاتنا و نتلافى العيوب التي بمكن أننا ولا شك وقعنا فيها 


و أسال الله عز و جل أن يوفقكم و يجعل النجاح حليفنا.... 


الأستاذ : جد حاقة 
خريج المدرسة العليا للأساتذة 


القبة القديمة - الجزائر 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


ملخص تفصيلي ومبسط في ميدان الدوال الأسية 
1)تعريف : توجد دالة وحيدة قابلة للاشتقاق على 18 وتحقق : (:2)/ - (:2)/ 
و1 -(0)/ تسمى هذه الدالة بالدالة الآسية ذات الأساس © ونرمز ها بالرمز: "ع ج 22 : كر 
حيث © عدد حقيقي ثابت قيمته التقريبية 2,01 بح © 
2) خواص ونتائج : من أجل كل عددين حقيقيين :3 و /1 و١7‏ عدد صحيح كيفي 


1 2 + 1 و € و 
XxX e (1‏ ع6 کے e J‏ 2)— کک م € 3( غ 1 e‏ 1(4 2 مم 35 e“‏ 
e‏ ع 


(e) =e 7 €` =1 )6 (J =€ 6 

8 < ”ع من أجل كل عدد حقيقي 2 تعميم 0 < "ع معناه (سالب± *ع) 

T> Y ogee < "ع‎ )11 2: > J olgee < €" (10 7Z= yJ ole’ =e" (9 
ي = ع یکافئ 110 - :2 حيث 0 عدد حقيقي موجب تماما‎ )12 


3 النهايات الشهيرة 


e 3 1‏ 
1= س 1][ وأيضا م - 
1 0ج 





4)قانون الاشتقاق : "ع = (2) 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
إذا كانت ا قابلة للاشتقاق على مجال 7 فان؛ ع.()'ں = "م ) - (جه)'/ر 
*/ ملاحظة: تبقى قواعد الاشتقاق المعروفة سابقا صحيحة حسب شكل الدالة المعطاة 
5)دراسة إشارة بعض العبارات الآسية 
*/ أولا: [ “<< (دالة) ] هنا الإشارة من إشارة الدالة 
*/ ثانيا: في كل ما يلي » ترمز .5:0 »© 20/٠»‏ 6 إلى أعداد حقيقية 
> طريقة لدراسة إشارة عبارة من الشكل 0 + "0.6 حيث 0 + ۵.0 
" إذا كان ي و0 موجبان فان 0 < 0+ a.”‏ 
" إذاكان ي و0 سالبان فان 0 > 0+ ”.4 
" إذاكان 0 و6 مختلفين في الإشارة أي 0) > 0.6 
فان للمعادلة حل 2 بمكن إيجاده بكل بساطة ( نتمرن على ذلك خلال التمارين) والإشارة تستنتج في جدول 
بالكيفية التالية: 





حسب إشارة .0.0 | عكس إشارة .ى | إشارة 0+ *"“ع.م 


> طريقة لدراسة إشارة عبارة من الشكل ع + “06 + “06 حيث 0 عد 0.0.0 

لدراسة إشارة العبارة م + ”66 + ”06 على 58[ , نقوم بما يلي 

الخطوة الأولى: نضع /4 = ”ع » فتصبح العبارة من الشكل ع + .0 + “0.1 

الخطوة الثانية: نعين قيم ل التي تعدمهاء إن كانت تقبل حلول 

الخطوة الثالثة: نستنتج قيم 2 وني الأخير.نشكل جدولا ندرس فيه إشارة العبارة»مستخدمين القواعد المعروفة 
لإشارة كثيرات الحدود من الدرجة الثانية. 


*/ ملاحظة: للعبارة ع + ”ع0 + ”عى تحليل من الشكل (,/ - ”ع)( ل - “0)6 حيث /1 ورل حلي 
المعادلة © + .0 + a.‏ 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


لمحف ةالأولى ( إشارة بعض العبارات الآسية ) 


1) 1+ "2 = )4)2 › ا أ0 < e”‏ فان0 < 26 ومنه0 < 1 < 1+ "ء2 إذن حسب خاصية 
A(z»)‏ 
التعدي 0 < ()۸ ( معناه موجبة تماما ) 
2 4- 37 00 (:2)2 1 لدينا )4 ل ”7 (3e‏ کے B(z)‏ وبا أن 0 > 4+ 307 ) مثل الحالة (1) ( 
فان 0 > (:)2 ( معناه سالبة تماما ) 


C(») = 23-4 (3‏ ما أن ۾ و6 مختلفين في الإشارة فان المعادلة 0 - (:)0) تقبل حل ويتم إيجاده كما يلي 
a b‏ 


و e‏ ج = ع ج 4 = 2088 جه 0 - 9600-4 ج 0= C(8)‏ 
Ine” =1In2‏ > 
2 = 2+3 > 


12+ 8- = و| ج 


وتكون إشارة (:)7) كما يلي: ة قبل الحل عكس إشارة الجداء ‏ × ۾ وبعد الحل من إشارة الجداء ى × ى علما أن 
2 - 0 و1-ح بس اذن0 < »× ( موجب) 





ad 


4) 1- ”= (:) عا أن1 = ى و1- = 0 مختلفين في الإشارة فان المعادلة 0 = (») تقبل حل ويتم إيجاده 
4 
كما يلي 


E =1] Ine = 1‏ ح ( - 1- ام ھ0 = D(z)‏ 
لا 
0 


0 - 2+1 جح 


1- = 27 ج 


= ےاج 
2 


وتكون إشارة (»)( كما يلي: قبل الحل عكس إشارة الجداء » × ى وبعد الحل من إشارة الجداء بن × ۾ علما أن 
0-1 و2- = إذن0 > × (سالب) 





5) ”2-2 + ”) = (»)5 » ا أن0 < ”ع فان إشارة (»)5 من إشارة "2 - :1 + 2:3" ومنه 
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إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


في رحاب الدوال الأسية 
0= 2-2 + ”2 نحسب المیز ۸ : 0 < 4-9 يوجد حلين هما|2- - مم] أو |1 - | 
( نستعمل قانون معادلة من الدرجة الثانية ) 





۴)١( = * + e” - 6 )6‏ » نضع ]غ = | ومن ع = *) (e‏ = “ع وتصبح العبارة (:2) من الشكل 


1 
0 -4+4-6, نحسب المميز ل :0 < 25 تق وعد على ها ود هيدر ا 
8 -ح ”ع مستحيلة لان 0 < "ع 
2= "€ إذن |2صا - هأ 
ملحوظة: العبارة (:)”7 تحلل على الشكل (3 + ”2()6 - ”ع) ح (:ه)/ وا أن 0 < 3 + "ع فان إشارة (ے)٣‏ 
من إشارة 2 - ”ع ( رأيناها في الحالات السابقة ) 





Dh BNA A A 3 _ n A 2‏ » 8 1 0 
Te” +12 (7‏ - (2)© ؛ نضع |2 - ع ومنه ا = ("ع) = ”ع وتصبح العبارة (±)6 من الشكل 
1 
AALS OSA E TEE =‏ عن هن د م] أو|4 - :| ومنه 


83ح ”ع اذك 103 ح تج 


4 - تم إذن 
ملحوظة: العبارة (») 6 تحلل على الشكل (4 - ”6) (3 - ”6) - (:7")3/ وتكون إشارة (:)0) بنفس قاعدة اشارة 
معادلة من الدرجة الثانية (لاحظ أن معامل “ع يساوي (1) موجب) 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
+1)e” -1 (1‏ :2( = (:2)/ تطبيق قاعدة اشتقاق جداء دالتين "1+ 24" و" "e‏ 
وتە | "3)0 + 27( = )&(/[ > ”)1 + 2 + 2( = f(z) = 2e” + (2 +1)e”‏ 
2) *“1(6+س) -ب - (تم)/ .ملحوظة: م - )e*('‏ 
ونه ”0 +1= | se” =e”‏ متم |1 > | (1 + يه) “تع - 165 | -1 - ()"/ 
إذن مم +1 - (بم)”/ 


e-1 )3‏ - ”ع -ح (2)/ .ملحوظة2,71 به ع معناه م - (:ع) ( ضمن القاعدة 0 = '(:م) ) 











4) < - (:)/ ؛ تطبيق قاعدة اشتقاق حاصل قسمة دالتين "2 + :م2" و "2+ 07" 
e“ +‏ 
ST‏ 
)2+ 7( (2+ ) م 
1 احم Ar‏ كك e"‏ 3 
a‏ 
(e 33 1) 00‏ 1 عد (eَ“‏ 
(e +1 (e +17‏ 





1 1 1 
ىق =z‏ 1 و 
6 - 2+ 2ع(4 - 22) ح (م)/ » ملحوظة 6 | 0 
1 1 1 1 1 1 


ومنە1 - EE 3e (24 -4)-1= 2e7 + e? 2¢” -1 = e”‏ کا 


٤ 


1 
إذة:|1- عم - () / 


7 00 ا 2 و 1 
2 


4 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


1 1 1 1 1 2 1 
7 0 1 - 3 1 5 1 2 2 - +1 
f(x) = 1.e* چ‎ e-9 = e e | سی‎ | 


1 











8 E ملحوظة:‎ >» f)2( = 2-1 + 4 (8 


u e” +1‏ 1 
1+ "م2 ”م ”م4 - ]+ تمن + تم ”م4 - *(]+ ثم) _ ”م4 نر 
(e” +1) (e +1) (e” +1) (e +1)‏ 


ومنه و 








_(e€ -1) 1-”ع]‎ 
(e” +1) EET 




















وو نمك SEE‏ | | ا ]| چ 
0 0 


LCE 


e‏ آے ا ا ا ا و ا 
و | 0 مار | + اپ = ر 


)e( = 2.1-10‏ » ملحوظة / × "ی عدم - '("ن) 
وعلیە =e)? ] = 21-e)! x (=e) = =2" (1 = e")‏ 1[ 
ومنه: | 2206 +1( - 1 ( f'(») = 1-e)” -2° 1-e"). = 1-e ))1- € - 2e ( = 1-e‏ 














* ١| إذد:‎ 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
الحطة الثالثة ( حساب النهايات ) 
( عزيزي الطالب حت تفهم هذه الحطة ضع النهايات الشهيرة أمامك الأن ) 
1) 1- ”1+ 2 = (:)/ معرفة على 
E ESS i‏ 


0 


lim (2z + 1)e” -1 = lim 2ze” +e” -1= -1‏ ھک 
-- لم مجعو مجع ممسجبو 
ب/ ممد - 1- ممد = 1- لعفت ) سنا إذد[م+ - (م)ر سنا 


2) * ه(1 + #) - بن = (:ه)م معرفة على +1 
e‏ ك lim‏ وهي حالة عدم تعيين لإزالتها نستخرج e”‏ كعامل مشترك نجد 
lim z - (z +1)e " = lim zee * - (x +1)e " = = lim ~3 —1)e ” = (+0) x (+00) = +0‏ 


a‏ ھھ چچ 
مج چ 


E 





1 : 
ب/ 0 × ص - * م ساكس يدا وهي حالة عدم تعيين لإزالتها نستخدم القاعدة - = ”ع نجد 
E E‏ لا جج 
3 1 ٤ء‏ 3 . 
وم حت نو نخد رن ima REE = itm FD a‏ 
رگ e‏ معد م € 0+ ج2 0+ چ2 
0 0 
2+ 22 
3( 2 =( 1 معرفة على 8[ 
e" +2‏ 





O 2‏ ع مم 


مد 21+2 n‏ 
ب/ ل ے lim‏ حالة عد تعيين لإزالتها “ع كعا شرك بسط والقام جد 
+ 2+ لضي 5 وها سقرم مل مشترك من واحهام 














بلع > تلم 
ا كع lim = ٤ = [im‏ 
ممدجير ممدجيو 3م مملجدير 
E‏ + 5 9 
e‏ "م 
0 
2 1 
4( - - ]1 - (به)م/ معرفة على 8 
e” +1‏ 2 
أ/ معد - 2 مب = E e‏ 
e” +1‏ 5-5 
لا لل ا 
0 00+ 
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في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 














ب/ هه = lim 1= g——‏ 
g++ 2 E‏ 
E 7‏ 
1 
د E‏ 
5) 1ع + = )2 فة 12-1 0+;1( U‏ |1:ص]| = 1- R‏ 
( س = () معرفة على [1] ) ]+1[ R- {1} = |o;1| u‏ ( 
3 6 1 
| 2= 1+1= 1ع + [1m‏ و1+1=2= lim +e”1l‏ 
ا داج ممسجدوع حا — [ g30‏ 
e =1 e =1‏ 
1 1 
ّ 1 ك 3 1 ل 3 
ب/ 0+ = ۵+ 0 = ١ع‏ + = 1ع واا و مم = 0+ = 0ع اع وروز[ 
e‏ و 0 e1‏ 
لا لا 





6 ± - 2+ ”4 - :ه2) ح (:)/ معرفة على +1[ 


أ/ 0 ×00 = 2س 2م(4 )طلا وهي حالة عدم تعيين 


— 00 0 


إزالتها: 
,1 1 
lim 2z — 4e? +2—2z = lim ~22 — ze? +2— 7 = lim 2-2)(-2e +1) = +0‏ 


1 
ب| 00 - مە ح بو =2 + ”ع(4 - 22) صا وهي حالة عدم تعيين 
EE Era‏ 6 44+00 3 


0 32 
إزالتها: 66ل حع زمه-).مه-) ع (1 + 262-)(2 - 2) معنا ع نج - 2 د lim (2z —4)e?‏ 
00+ ¬4 


1 














مهم- تت 6ه سي 
re"‏ 
0 
F2‏ 
2 
Te 0 ٤‏ . 
ا کن ت lim‏ 
6 راح E‏ 
لا 
0 
22 
ب/ 2 lim‏ حالة عدم تعيين في المقام من النوع " 0ه مه +" » إزالتها: 
— € عدج ره 
ze" : 3 +0‏ : 
lim = [im E‏ 
3 ممدجو 57 0+ چ 
ا ده 0 
ر6 6 


0 
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في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 
اخخطلة الرابعة ( تمارين متنوعة ومنتقاة في رحاب الدوال الآسية) 
التمرين 01: بكالوريا فردنسا 2014 
في المعلم [ ,0,7 ) نعتبر النقطتين (4)0:1. و (1:3-)2 والمنحنى (0) المقابل هو التمثيل البياني للدالة / القابلة 
للاشتقاق والمعرفة على 12 ب: “01:6 +1+ - ()/] حيث 0 عدد حقيقي 
1) أ/ بين أن المنحنى (7)) يشمل النقطة 1 
ب/ عين معامل توجيه المستقيم (172/) 
ج/ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي :ه رت fF ETO‏ 
د/ عين العدد 0 بحيث يكون المستقيم (7 4 ) ثماسا ل(0) في / 
2) من السؤال السابق» من أجل كل عدد حقيقي :ه بين أن 
f(a) =» +1- 3e‏ و1 3/22 +1 - ()'/ ٍ 
أ/ بين أنه من أجل كل :2 من لمجال | 1:0-|[ :0 < (:)؛ . و من امجال [1- ;م ]:0 < ()'/ 


ب/ بين أنه يوجد عدد حقيقي وحيد © من الال | 5-1 | حيث 0 - (e)‏ 2 تحقق أن *2»10 + < > 2 








التمرين 02: بكالوريا فرنسا 2019 بتصرف 

1- نعتبر الدالة و المعرفة على 18 +: “ ”2(6 + نه) > (:9)2 

1) أدرس تغيرات الدالة و 

2) بين أن المعادلة 2 - (0)2 تقبل حلا وحيدا سن حيث: 3,1 > به > 3 
3) استنتج إشارة (2 - (:9)2) من أجل كل :2 من 18 

17- نعتبر الدالة/ المعرفة على 18 ب: “ ”عي - ثب = (ي) 

(,0) المنحنى البياتي لها في معلم متعامد ومتجانس [0,7,7) 

) بن أن: 0+ = (م)ز يبنا وه - زمار lim‏ 

2) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي :د : (2 - (9)2)- - (:ت)' [ 

3) استنتج إشارة (:ه)"/ر , ثم شكل جدول تغيراتها 

4) بين أن”» - (©)/.(2+ به) ثم استنتج (:م)/ وأعط حصرا للعدد (6)/ 
6) سب | ه- (2] :9 م فسر التي حدس 

6 أدرس الوضع النسبي ل(,7)) و (0) منحن الدالة مربع 

7 حل في 12 المعادلة 0 = (۲) ٠ر‏ وفسر النتائج هندسيا 

8 أنشئ (0) و(,0) على امجال 0:4[ 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
التمرين 03: امتحان أشبال الأمة 
7) لتكن و الدالة العددية المعرفة على 19 ب م2 #*م - 1 - (جه)و 
1) أ/ عين نحاية الدالة مم عند م و مب 

ب/ أدرس اتجاه تغير الدالة و وشكل جدول تغيراتها 
22 أحسب (0)0 ثم استنتج حسب قيم:ه إشارة (:)0 على 18 
7]) لتكن الدالة العددية/ المعرفة على 18 كما يلي: “عب - 3 + به - (:ه)/ 

(,0) نيلها اباي في معلم مامد ومتجانس (07.7) 

1) عين ثماية الدالة م عند م و + 
2) بین أن المنحني (07) يقبل مقارب مائل (4)د طلب تعيين معادلة له 
3 أدرس وضعية المنحني (, 0) بالنسبة للمستقيم (۸) 
4) أ/ برهن آنه من أجل كل عدد حقيقي نه لدينا : (:ه)9 - (:2)'/ 

ب/ استنتج اتجاه تغير الدالة / وشكل جدول تغيراتا 
5) بين أن (,0) يقطع محور الفواصل في نقطتين فاصلتهما سه و 8 حيث: 3- > به > 3,5- و 1 > > 0,5 
6) أرسم المستقيم (4) والمنحنى (م0) 


2 


7 7 دالة عددية معرفة عا لت h(a)‏ 


4 


ب/ أحسب ()'۸ ثم استنتج اتجاه تغير الدالة7/ وشكل جدول تغيراقا 

التمرين 04: الامتحان الأول ثانوية عبد العزيز الشريف 2016 /2017 

1- نعتبر الدالة و المعرفة على ب: 2 - * ©#(نه - 1) - (:9)2 

1) أدرس تغيرات الدالة و , ثم شكل جدول تغيراتا 

2) بين أن المعادلة 0 - (0)2 تقبل حلا وحيدا ۾ حيث: 0,37- > به > 0,38- 
3) استنتج إشارة (:0)2 من أجل كل :2 من +1 

77- نعتبر الدالة / المعرفة على 19 ب: * 6: -1+ :2 = (جه) /[ 

(,0) المنحنى البياني لها في معلم متعامد ومتجانس [0/7,7) ( وحدة الطول 2 ) 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


2) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي نه : (:ه)و- - (:2)'/ 
3) استنتج إشارة (:2)”/ » ثم شكل جدول تغيراتًا 





4) بين أذ + 3 + .28 - (ي) م أعط حصرا للعدد (6)/ 


5) أثبت أن المنحنى (00)) يقبل نقطة انعطاف م يطلب تعيين إحدائياتا 
6 أ/ بين أن المستقيم (۸) ذا المعادلة : 1+ »2 = ب مستقيم مقارب مائل ل (,00) 
ب/ درس الوضعية النسبية للمستقيم (۸) بالنسبة للمنحن (, 0) 
7 بین آنه یوجد نماس (7) للمنحن (, 0) يوازي المستقیم (۸) يطلب تعيين معادلته 
8 أنشئ المنحنى (4) (7) و(,0) على الجال |+;1- | 
0 " وسيط حقيقي » عين قيم " بحيث تقبل العادلة: " = ”ع + 24- حلين 
١ )0‏ دالة معرفة على 8 ب: أ( - 1) + 1- 24 = (»)۸ وليكن ( )٥,‏ تيلها البيان 
بین آنه يكن استنتاج ( ,0) انطلاقا من (, 0) ( إنشاء (,0)) غير مطلوب ) 
التمرين 05: بكالوريا تونس2008 ( مرفق بالحل) 
دالة عددية معرفة على +1 كما يلي: . - —- f(t) =a‏ 
(, 0)) تمثيلها البياتي في معلم متعامد ومتجانس [017:7) 
1) آ/ أحسب (م)لر اا و(2)/ يا ثم فسر النتيجتين هندسيا 
ب/ أكمل دراسة تغيرات الدالة / ثم شكل جدول تغيراتا 
2) أ/ بين أن المعادلة 0 = () تقبل حلا وحیدا نه حيث: 1 > به > 102[ ثم أثبت أن؛ ”بن + م + 1 - (»)'/ 
ب/ أكتب معادلة للمماس ((1) للمنحنى (,0) في النقطة ((:9::/)0) 4 
3) أحسب؛ ()/ + (:-)/, ثم أعط تفسيرا هندسيا لهذه النتيجة 
4) أحسب [1 - - ()] اذل و[:»- (7)2 | ار » فسر التيجتين هدس 
5) أ/ أنشى (1) و (,0) تأخذ 0,8 < بن 
ب/ هل توجد ثماسات للمنحن (, 0) تعامد المستقيم ذا المعادلة 2 = ن ؟ برر إجابتك 
ج/ ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي 7عدد وإشارة حلول العادلة: "مم = (1- ") 


6) و دالة معرفة على 8[ ب 
e” +1‏ 


- بين أن (»-) = (:ه)و ثم أرسم ( 0)) منحنى الدالة 9 








+- - (:ه)و 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
التمرين 06: الامتحان الأول ثانوية بوشوشة 2010 /2011 ( مرفق بالحل) 
المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 0,7,7 ) 
7- (0)) المنحنى الممثل للدالة © والمعرفة 
على 8] ب: ع( ”2ه + 1) = (2)و كما يلي 
بقراءة بيانية 
1) أحسب (1-)و »(0)و و(0)'و 
2) جد معادلة المماس 0 ) عند النقطة ذات الفاصلة 0 
3 حل المعادلة؛ 0 - (:)و ثم شكل جدول إشارة الدالة 9 
4) باستعمال المعطيات السابقة تحقق أن: م( - 1) = (:2)و 
117- / دالة معرفة على 12 ب: “-1(*6+ نه) - (:)/ وليكن (,0) تيلها البيان 
1) أحسب (هار lim‏ :ثم أثبت أن0 - )e(‏ سخا وفسر هذه النتيجة هندسيا 
2) أ/ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي نه ؛ (:9)2 - (:)'/ 

ب/ استنتج اتجاه تغير الدالة / , ثم شكل جدول تغيراتا 








3 ا/ عين دون ای ا و »فسر النتيجة هندسيا 


3 مجع 


ب/ استنتج معادلة للمماس ('1) للمنحنى (, 0) عند0 = 1 
4) أنشئ المنحنى (,0)) والمماس '1) على امجال ]00+:2- ] 
5) ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي 7 عدد وإشارة حلول المعادلة: «7- - (:)/ 
6) :/ دالة معرفة على |م+:0 | 1:4 - (2:م)/ - (2)) 
باستعمال مشتقة دالة مركبة أحسب (:):/ واستنتج إشارقاء ثم شكل جدول تغيراتا 
التمرين 07: الامتحان الأول ثانوية بوشوشة 2014 /2015 ( مرفق بالحل) 
7- نعتبر الدالة و المعرفة على 18 +: 1 - *1(6 + :22) - (:ه)9 
1) أحسب (2)و حصنا و(2)و مطنا 
2) أدرس اتجاه تغير الدالة و , ثم شكل جدول تغيراهًا 
3 أحسب (0)0 وحدد إشارة (:9)2 
17- نعتبر الدالة/ المعرفة على | 1:| ب: 6(2 -2:)1 > (:8)/ 
(0) المنحنى البياني لها في معلم متعامد ومتجانس [ 07,7) 
1) أحسب ()/ صنا 


2) أ/ بين أن المستقيم (۸) ذا المعادلة : » = ل مستقيم مقارب مائل ل (C,)‏ 
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في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 
ب/ أدرس الوضعية النسبية للمستقيم (1) بالنسبة للمنحفى (,'0) 
3) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي » من امجال[0;1-[ فان : (2م)و.(1 - ”6) - (2ه)'/ 
4) استعج إشارة (:)"/. . ثم شكل جدول تغيراتها 
5 أثبت أن المنحنى (, 0) يقبل نقطة انعطاف م بطلب تعيين إحداثياتا 
6) أكتب معادلة للمماس (7) للمنحنى (,7)) عند النقطة ذات الفاصلة 1- 
67 أنشى المنحنى (,0) , (4) و (1) 
7- 7 دالة معرفة على [1:1-] ب: a= (1-e)‏ 
1) ادرس قابلية اشتقاق الدالة 7 عند الصفر, ماذا تستنتج ؟ 
2) بين أن ۸ دالة فردية, م استنتج طريقة لرسم منحناها دون دراسة تغيراتًا 
3 أنشئ منحن الدالةم في نفس المعلم السابق 
التمرين 08: الامتحان الأول ثانوية شنوف حمزة 2014 /2015 
7- نعتبر الدالة 7 المعرفة على 18 +: 2- “ع- x‏ = (:)۸ 
1) أحسب فاية الدالة ۸ عند م و معد 
2) أدرس اتجاه تغير الدالة ۸ . ثم شكل جدول تغيراتا 
3 استنتج إشارة الدالة ۸ 
7- نعتبر الدالة / المعرفة على | +;1-] ب: 2-2 - ” هر(نه - 1) - (نه)/ 
(,0) المنحنى البياني لها في معلم متعامد ومتجانس ( 0,7,7 ) 
1) أحسب (2)0 :جيذ 
2) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي + من إمه +:1-] فاذ : (نه)ة* © - ()'/ 
3) استنتج اتجاه تغير الدالة / » ثم شكل جدول تغيراتا 
4) بين أن المعادلة 0 - ()/ تقبل حلا وحيدا سن حيث: 0,2- > بن > 0,3- 
5) بين أن المستقيم (4) ذا المعادلة : 2 - :- ح ره مستقيم مقارب مائل ل 9 
6) أدرس الوضعية النسبية للمستقيم (1) بالنسبة للمنحنى (,'0) 
7 أثبت أن المنحنى (C,)‏ يقبل نقطة انعطاف م يطلب تعيين إحداثياتا 
8) بين أنه يوجد مماس '7) للمنحنى (,0)) يوازي المستقيم (۸)» يطلب تعيين معادلته 
© أحسب (0)/., ثم أنشئ المنحنى (,0)) والمستقيم (4) والمماس ('1) 
0) نعتبر الدالة و المعرفة على ]م +:1-] كما يلي : |(:2)/| - (:9)2 
أ/ أنشئ 6 منحن الدالة و انطلاقا من منحنى الدالة ر 
ب/ 7 وسيط حقيقي , عين قيم 77 بحيث تقبل المعادلة: |:| - (:0)2 حلين سالبين 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
التمرين 09: بكالوريا فرنسا 2010 
7) و الدالة العددية المعرفة على 8[ ب: 1+ ”عي - “م ح (:ه)و9 


1) أ بين أن مم - ( 2 1 سنا > م احسب فاية الدالة و عند هه 


ب/ ادرس اتجاه تغير الدالة 0 , ثم شكل جدول تغيراتا 
2 بين أن المعادلة 0 = ()و تقبل حلا وحيدا ى في 8 ثم تحقق أن: 1,3 > به > 1,2 
3) استنتج إشارة (:)0 على +[ 
' 4 
17) نعتبر الدالة / المعرفة على ب: - (:2)/ وليكن (,0) تمثيلها البيان في المستوي المنسوب إلى معلم 
+ € 


متعامد ومتجانس |[ ,0,7 ) ةالول على عو رامل ا وای عو اا 


1) أ/ أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقى ‏ لدينا: ا 4 
(e +1)‏ 


ب/ ادرس اتجاه تغير الدالة / , ثم شكل جدول تغيراتًا 
2 أ/ أثبت أن (1- بم)4 - (يمه)/ 

ب/ ارسم المنحنى )٥,(‏ 
11) فثل في الشكل المقابل المنحى (0) للدالة:/ وامعرفة على الجال ]0مد:0] ب كب 
عدد حقيقي نسمي 71 .7 و0) النقط التي احدائيانها على الترتيب ((:2),/ :ند) » (0::ه) و ((:0:7)2) 
1) بين أن مساحة المستطيل ()011/1) تكون أعظمية اذا كانت بن فاصلة النقطة 1/4 
2) نفرض أن فاصلة 1[ هي » » أثبت أن المماس (”1) في النقطة 11 للمنحنى (0) يوازي المستقيم (2)0) 
التمرين 10: 
7- نعتبر الدالة 9 المعرفة على كما يلي: ‏ - 22 + ”26 ع (:ه)9 
1) احسب : (:2)و دنا و(:2)و سلا 
2) ادرس اتجاه تغير الدالة و ثم شكل جدول تغيراتها 
3) بين أن المعادلة 0 - (0)2 تقبل حلا وحيدا ن حيث: ]0,95 ;094| e‏ 
4) استنتج إشارة (:0)2 على +[ 
7- نعتبر الدالة/ المعرفة على 18 كما يلي: (” © - 5()1 - 2) ح- (:2) ٠‏ (,)) تمثيلها البياني 
1) أدرس إشارة (:ه)/ على +1 
2) أحسب () صنل و()ۓ صظ 
3) أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي ± من 8 : ()و.” e‏ = ()'/ 


4) أ/ بين أن 2-57( _ (a)‏ 


2a — 
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في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 


2 _- 
ب/ أدرس اتجاه تغير الدالة ۸ العرفة ,ع - ()” على المجال |2,5:م-[ 
E‏ 


ج/ استنتج حصرا للعدد (:0)/ بتقريب 0,01 
5) بين أن المستقيم (4) ذا المعادلة 5 - 24 = ن مقارب مائل للمنحن (,0) عند 0+ 
6 أدرس وضعية المنحنى (0) بالدسبة للمستقيم (4) 
677 أنشئ (0) و (,0))على المجال |0م+ :0,5] 
التمرين 11 ( مرفق بالحل) 

1 

دالة معرفة على "12 كما يلي: "عبد = (:ه)/[ 
1 حسب: (نه)/ دنا و lim f(z)‏ 


2)احسب: (1)2 12[ و (2)/ 1132 فسر النتيجتين هندسيا 
موجمج مجبغتمجع 
8 1 
3 برهن أن: 1 - | | 0 ( يمكنك وضع: - (t=‏ 
مج ]| 11 


ب/ استنتج أن المستقيم (4) ذا المعادلة: 1 + :2 - , مقارب مائل للمنحن (,0)) بجوار م- و + 
4) احسب (:)"/. , ثم شكل جدول تغيرات الدالة / 
5) ارسم )6( 
6) و الدالة العددية المعرفة على 8 كما يلي: (”ي)' = (2)و 
باستعمال مشتق دالة مركبة أحسب: ()'و ثم استنتج اتجاه تغير الدالة و 


1 
7)لتكن الدالة ۸ المعرفة على "12 كما يلي: "|:| - :)7 - باستعمال المنحنى (,0) أنشئ المنحنى (,0) 
8) :/ دالة معرفة على كما يلي: )10 = k(z)‏ - باستعمال المنحنى (,00)) أنشئ المنحنى (,0)) 
التمرين 12( مرفق بالحل) 
المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (017:7) 
(C,) -[‏ المنحنى الممثل للدالة و والمعرفة 
على 8 ب:1 + "عه = (2)و كما يلي 
(C,)‏ يقبل نماسا أفقيا عند النقطة ۸ 
(7) المماس للمنحنى ( 0)) عند النقطة 13 


9 





1( بقراءة بيانية 








lim g(z)و‎ lim جد: (:ه)و‎ / 


إنها الأعمال العظيمة هي أعمال صغيرة كتب لها الاستمرار 18 





في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
ب/ أحسب (9)1 و(9')0 
ج/ علل وجود عدد حقيقي وحيد به في المجال |0,56-:0,57-| يحقق؛ 0 ح (يه)و ثم استنتج إشارة (:9)2 
2) باستعمال المعطيات السابقة بين أن:1 + ”ع = (»)/ 
7 / الدالة المعرفة على |صصد:1-]| ب: * 1(6 + نه) - به - (نه)/ وليكن (, 0) تمثيلها البياني 
1) أثبت أن + = ()/ lim‏ 
2) أ/ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي :1 من f(z) = g(z)« | -1; +٥0]‏ 
ب/ استنتج اتجاه تغير الدالة '/ على ]0+:1-], ثم شكل جدول تغيراتها 
3) أ/ أحسب | نه - ()/ | 10ذ1 وفسر النتيجة هندسيا 
ب/ أدرس وضعية (, 0)) بالنسبة للمستقيم (4) ذا المعادلة : = ل 
4) بين أن المنحنى (, 0) يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيينها 
5 أوجد معادلة المماس (4) للمنحنى (,0) الموازي د(۸) 
6 أنشى (0)؛ () و (۸) ( أخذ: 1,3- ہ ()' ) 
7 ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي 77 عدد وإشارة حلول المعادلة: 0 - ” 1(6 + :3) + 771 
التمرين 13 : بكالوريا أجنبية 
دالة معرفة على 18 ب: “2(*.6 - :) - (2)/ وليكن (0) المنحنى البياني لها في معلم متعامد ومتجانس ( 0,7,7 ) 
1) بين أن + = ()/ سدنا و0 - (2)/ ذا ثم فسر النتيجة الثانية هندسيا 
2) أ/ بين أنه من أجل كل ه من +1[ ؛ ”2(6 - :داب - (2)'/[ 
ب/ ادرس اتجاه تغير الدالة / » ثم شكل جدول تغيراتا 
3 أ/ بين أنه من أجل كل :د من 1 ؛ "2(6 - 5نهم) - (:ه)”/ 
ثم استنتج أن ا منحنى (,00)) يقبل نقطتي انعطاف( لا يطلب تعيين احدائياهما) 
ب/ أنشئ المنحنى (, )على انجال | |-٠0;2,5‏ 
4) ناقش بيانياء حسب قيم الوسيط الحقيقي 77 عدد وإشارة حلول المعادلة؛ .”ص = ”(2- ي) 
التمرين14: بكالوريا ا مغرب بتصرف 2006/2005 
7- و الدالة العددية المعرفة على 15 +: 1 - 27 + “م ح ()و9 
1) أحسب ()و نا و(2)و حصنا 
2) أدرس اتجاه تغير الدالة و » ثم شكل جدول تغيراتها 
3) بين أنه من أجل كل من R‏ 14< ++ ”ع 


4 


1- / الدالة المعرفة على 19 ب: سك ب (0)/ 


ت 


23-6 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


(0) المنحنى البياني لها في معلم متعامد ومتجانس [ 7 ,0/7) ( وحدة الطول 20 ) 
1) أ)/ أحسب (2)/ دنا 


عدج نه 








ب/ بين أنه من أجل كل :د من 12 ؛ 1 = (0)/ , ثم أحسب (2)/ 1110 وفسر النتيجة هندسيا 
٠ 1+‏ 
xe“‏ 
ا * z)e‏ +1( | 
2) آ/ بين أنه من أجل كل 2 من + = (ي)' | 
(z +e“)‏ 


ب/ استنتج إشارة (:2)"/ ثم شكل جدول تغيراتا 
3 أ/ أكتب معادلة للمماس (7) للمنحن (, 0) عند النقطة ذات الفاصلة المعدومة 


ب/ تحقق من أن: - (:2)/ - واستنتج الوضع النسبي (۳) مع (,0)» ماذا تستنتج؟ 
JZ‏ 


4) أنشئ المنحنى (,0)) والمماس ('1) 
5) نعتبر المستقيمات (,1) المعرفة ب: 04 = لإ حيث 77 وسيط حقيقي 
أ/ بين أن جميع المستقيمات ( 4) تمر من نقطة ثابتة يطلب تعيينها 
ب/ ناقش بيانيا» حسب قيم الوسيط الحقيقي 7 عدد وإشارة حلول المعادلة: 0 = |1- 5 6+ ©) إن 
التمرين15( مرفق بالحل) 
سر الال[ اق على ب ألمب امعط( 
(0) المنحنى البيان ها في معلم متعامد ومتجانس (0,7,7) 
1) أكتب (:ه)/ دون رمز القيمة المطلقة 
2) ادرس استمرارية الدالة م عند 0 
3 ادرس قابلية اشتقاق الدالة / عند 0 , وفسر النتيجة هندسيا 
4( أكتب معادلة نصفي المماسين (17) و((7) للمنحنى ) عند النقطة ذات الفاصلة 0 
5) أحسب فاية الدالة f‏ عند ص ومم+ 
6) أدرس اتجاه تغير الدالة / , ثم شكل جدول تغيراتهًا 
7 بين أن المعادلة 0 - ()/ تقبل حلا وحيدا سن حيث: 2,2- > بن > 2,3- 
8 أرسم (1) .(72) و(,0©) 
9) ناقش بيانياء وحسب قيم الوسيط الحقيقي 77 عدد وإشارة حلول اللعاذلةة E‏ 


التمرين 10( مرفق بالخل) 
7- نعتبر الدالة © المعرفة على +[ كما يلي: “منه - 2 ع (نه)و 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
1) احسب (0)2 تنا و()و صنل 
2) ادرس اتجاه تغير الدالة و ثم شكل جدول تغبراتا 
3) آ/ بين أن المعادلة 0 = ()و تقبل حلا وحيدا به على 0+ ;0| 
ب/ تحقق أن: 0,9 > بن > 0,8 ءثم استنتج إشارة (:)0 على 8[ 
1- نعتبر الدالة 7 المعرفة على 8[ كما يلي: ك = («)/ و(,0) تغيلها الببان ( وحدة الطول 20 ) 


1) أحسب (2)/ 1ن[ وبرهن أن؛ 0 = 00 0 55 النتيجة هندسيا 


وو جج 








; 2 
تكن[ مشتقة الدالة ‏ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي » من 18 : )2 = f )z(‏ 

ب/ استنعج إشارة (:)'/. على 12 ثم شكل جدول تغيراتها 
3 بين أن به - (ه)/ 
4) بين أن المستقيم (۸) ذا العادلة1 + ج = ل 0 مائل للمنحنى (,0)) بجوار مم 
5( أدرس وضعية المنحن (, 0 ) بالنسبة للمستقیم (۸ 
6) أنشئ (4) و(,0) 
7 عين بيانيا مجموعة قيم الأعداد الحقيقية 7 التي من أجلها يكون للمعادلة0 - :2 - (2)712-1 + “76 حلان موجبان 
التمرين 17( مرفق بالحل) 
7- لتكن الدالة / المعرفة على 12 ب: ع + "عط + ”ع = (»)/ »حيث ه» ا وء أعداد حقيقية 
(,0) هو التمثيل البياني للدالة في المستوي المدسوب إلى معلم متعامد و متجانس [ 07,7 ) 
عين 20 6 ون بحيث المنحنى (,0) يشمل النقطة 0 والدالة المشتقة ' / عدوي أجل اد 12 
والمستقيم ذا المعادلة1 = ل مستقيم مقارب للمنحني (, 0) بجوار مم 
[II‏ نأخذ فيما يلي: 2 = ۾ و3-=(0وc=1‏ 
2) احسب (:2)/ صا 

+4+00 

3 ادرس اتجاه تغیر ر و شکل جدول تغیراقا 
4) حدد نقط تقاطع المنحني (,0) مع حامل حور الفواصل 
5( عين معادلة المماس للمنحنى (,0)) عند النقطة التي فاصلتها 0 


6( ا ا النتيجة هندسيا ( هذا السؤال خاص بشعبتي رياضيات والتقني رياضي فقط) 


3 عدج 


67 أنشئ (,0) 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
التمرين18: بكالوريا جوان النظام القديم 2006/2005 

7- نعتبر الدالة 0 المعرفة على 18[ كما يلي: 2 + “2(6 - 3) ع (2هم)و 

1 احسب .(:0)2 1101 و (0)2 110 . وفسر النتيجتين بيانيا 

2) ادرس اتجاه تغير الدالة و: ثم شكل جدول تغيراتها 

3 بين أن المعادلة 0 - ()و تقبل حلا وحيدا سه حيث: 1,69 > 0 > 1,68 

4) استنتج إشارة (:0)2 من أجل كل :د من +1 +1 


1- نعتبر الدالة "ر المعرفة على 2[ كما يلي: !تك > - (م)لر (,0) تقفيلها البياي 
ب د62 0 


1) أحسب ()ر صا و(:2)/ صن[ » ماذا تستنتج بالنسبة للمنحنى (,0)؟ 
(:29)2 
(e” +1)‏ 
3 بين أن 5- بم4 - (بم)/ ثم أعط حصرا للعدد (:ه)/[ 
4) ادرس اتجاه تغير الدالة / , ثم شكل جدول تغيراتًا 
5) بين أن المستقيم (۸) ذا المعادلة 1 - 42 = ر مقارب مائل للمنحى (, 00) عند 0 
6) أدرس وضعية المنحنى (, 0) بالدسبة للمستقيم (۸) 
7 معادلة المماس (7) للمنحنى (,0)) عند النقطة ذات الفاصلة المعدومة 
8 ارسم كلا من 7) » (4) و(,0) 
9) ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي 777 عدد وإشارة حلول المعادلة: 0 - 2 + 7 + بوك4 - me”‏ 
التمرين19: الامتحان الأول ثانوية عبد العزيز الشريف 2016/2015( مرفق بالحل) 
1- لتكن الدالة 0 المعرفة علی 8 کما يلي: 6 - :ل = ()و 
1) ادرس تغيرات الدالة و 
2) استنتج إشارة (:7)2 على 18 


]]- نعتبر الدالة ر المعرفة على 8] كما يلي: 2 - 2 + f») = (£ - 2e‏ 
(,0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (ز 0:4) 


lim f(z) أحسب‎ )1 





2) أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي » من = (e)‏ 


وكچ 


2( بين أنه من أجل كل :2 من re) =2] 1|4 R8‏ ثم أحسب lim f(z)‏ 


- 


3) أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي:ة : (ه)و 2م - ()"/ 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
4) استنتج اتجاه تغير الدالة / ؛ ثم شكل جدول تغيراتا 
5) أ/ أحسب: | (: - 2) - /)١(‏ | اا »غ فسر النتيجة هندسيا 
ب/ عين إحداثيات النقطة 7 نقطة تقاطع (,00) ”3 (4) ذا المعادلة 2 + - ح ,ع 
ج/ استنتج وضعية ا منحى (,/) ) بالنسبة 
6 أثبت أن( 0 TT‏ المستقيم (۸ 
7 أحسب (0)/ ثم أكتب معادلة 0 عند النقطة ذات الفاصلة 0 
8 أحسب (2-)/ ثم أنشئ (1”(.)4) و(,0) على المجال ]0+:2-] 


9) 7 وسيط حقيقيءناقش بيانيا.وحسب قيم الوسيط الحقيقي 7عدد وإشارة حلول المعادلة: 0 - 2 + نه + م(2-") 
التمرين20:بكالوريا أجنبية 2001 
7- نعتبر الدالة و المعرفة على 9[ ب: 1+ ” 1(6- 2 + *نم) - (تما)و 
1) بين أن 1 - lim g(z)‏ وفسر النتيجة هندسياء ثم أحسب نحاية الدالة 0 عند ممد 
2) أدرس اتجاه تغير الدالة و , ثم شكل جدول تغيراتًا 
3 أ/ بين أن المعادلة 0 - (:0)3 تقبل حلين أحدها معدوم والأخر ى حيث, 2,3- > بن > 2,4- 
ب/ استنتج إشارة الدالة 9 
[- نعتبر الدالة ر المعرفة على 19 ب: “©ء(3 + بيك + ”) - 2 = (جم)/ 
(,0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد 0 
1) احسب () يننا و ()ر صتا 
2) بین أنه من أجل كل عدد حقيقي ي من 8 فان (:ه)9 - (:)'/ 
3) استنتج اتجاه تغير الدالة / » ثم شكل جدول تغيراتا 
4) بين أن المعادلة 0 - ()/ تقبل حلا وحيدا سن حيث: 0,2- > بن > 0,3- 
5 أ/ بين أن المستقيم (۸) ذا المعادلة : » = ل مستقيم مقارب مائل ل 6 بجوار 00+ 
ب/ بين أن المستقيم ( 8) والمنحنى (,0)) يتقاطعان في نقطتين4, و 17 يطلب تعيينهما 
ج/أدرس الوضعية النسبية للمستقيم (4) بالنسبة للمنحنى (,0) 
6) أنشئ المنحنى (,0) والمستقيم (4) 
التمرين21:بكالوريا أجنبية 2004 


1 2 1 
/ دالة عددية معرفة على 18 كما يلى: حي ST‏ 
E Fl‏ 


(,0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,0:1) 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 








1) تحقق أنه من أجل كل من 1 :5 -1- . ثم استنتج أن الدالة / فردية 
م 


1+*عم 
2) أحسب (:2)/ اا 


عدج 





2 
3) بين أنه من أجل كل من 1# : ل 1 - (:)"م وشكل جدول تغيرات الدالة/ على امجال ]0+:0] 


E1 





1 
4) استنتج أنه من أجل كل :2 من ]00+ ;0| 0 ت 


e” +1 


ممدج ع 


5( ع اف0 +1 رمال 0[ ثم فسر النتيجة هندسيا 


6 أنشئ المنحنى (,0)) والمستقيم (4) ذا لمعادلة م2 - 1 1 
التمرين22: 
/ دالة عددية معرفة على 1# كما يلي: يدت 15 
(00)) تهثيلها البياني في المستوي المدسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,0:7 ) 
1) احسب () يننا و (نمار سنا 


e" +1‏ + ”ع 


2) بين أنه من أجل كل :2 من +1 : + - (:ه)'/ ثم شكل جدول تغيرات الدالة / 
3 بين أن (,0) يقطع محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها نه حيث1- > 4 > 2- 


4) | بین آنه من أجل کل من 2[ ؛ 1 
e" +1‏ 
ب/ استنتج أن (, 0)يقبل مستقیمین مقاربین مالين (4)و )٩'(‏ يطلب تعیین معادلتيهما 
5) أثبت أنه من أجل كل ± من 3418 - (:ه)/ + (-)/ وفمو النتيجة هندسيا 
6) أنشئ (0) 072) و(,0) 
التمرين 23: 
7) نعتبر الدالة العددية 9 المعرفة على 18 كما يلي : نمه -(*ع- 2)1 = (#)و 
1) ادرس تغيرات الدالة و 
2( بين أن للعادلة 0 - )9)2 حلين في R‏ أحدها معدوم و الأخر ي حيث : 126 > 0 < 4 In‏ 


3 


5 


32 








SIGE‏ -2+2 - (جه)/ر 


3 استنتج إشارة (2)و حسب قيم 7 
- 1 


11) لتكن الدالة , المعرفة على “12 كما يلي :لبط - ()/ 
32 
(,0) تميلها البياني في المستوي المدسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,0:7 ) 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


1) أثبت أن :0+ = ,5 lim‏ ( بمكن وضع 20 ح ند ) .م استنتج (2) 17٩‏ 


2( احسب (ند)/ مدتلء (نمار lim‏ ۾ lim f(z)‏ ثم فسر النتائج هندسيا 


0ج جه 0ج هم 





000000 1 1 
3 تحقق أن : 0 = f))‏ ثم استنتج حصرا للعدد () ر 





ب/ بين أن تقبل الاشتقاق على "12 و أنه لكل : من" : ا = /٠)(‏ 


4 

ج/ ادرس اتجاه تغير الدالة / ثم شكل جدول تغيرات الدالة / 

4) أنشى المنحني (,0) في المجالين [ 0:5[ بن6:0]1-[ 
التمرين 24: 
7- و دالة معرفة على 8 ب: “5(6 + :دم) - 1 - (0)2 حيث 0 و8 عددان حقيقيان 
1) أحسب ()'و بدلالة ۾ وم 
2) عين قيمتي 0 و6 إذا علمت أن منحن الدالة 0 يقبل مماسا موازيا لحامل محور الفواصل عند 
النقطة (-26 + 3:1-)1/ 

نأخذ فيما يلي: 2 - 0 و4 -0 
3 أ/ ادرس تغيرات الدالة و 

ب/ بين أن المعادلة 0 = ()و تقبل حلا وحيدا» حيث 0,5 > به > 0,4 واستنتج إشارة (:)9 
17 نعتبر الدالة / المعرفة على 12 كما يلي: وك * “ثم ح (نه)ر (,0)) تمنيلها البياني (وحدة الطول 2c‏ ) 


1) بين أن مه- ح (م)ر ممنا lim f(z) = +g‏ 


06 جد 

ال 0 1 
2) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي :د من 1# 80 = f(2)‏ 
3 استنتج إشارة(2)'/ على +1ءثم شكل جدول تغيراتها 
4) عين نقط تقاطع المنحنى (,'0) مع حامل تحور الفواصل 
5) أنشئ (,0) على لمجال [5:2-] ( نأخذ 0,2- - (0)/ ) 
7- نعتبر الدالة 7 المعرفة على 72[ ب771 آم ح (2ه)مم 

أحسب (:1)// واستنتج إشارقًا ثم شكل جدول تغيراتًا (دون حساب عبارة (:7)4 ) 
التمرين 25 : 

1- لتكن الدالة «/ المعرفة على 1#[ كما يلي: ” م - به - (:0)/ 
1) ادرس تغيرات الدالة ,/ 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
2) بين أن المعادلة 0 = (»)۸ تقبل حلا وحیدا نه حيث: 0,71 > به > 0,70 


1 
177- نعتبر الدالة / المعرفة على 1# كما يلي: د - 2 + 42 - :2) ع (ته)/[ 
(,0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,0:7 ) [ وحدة الطول 112212 ] 


1) أحسب ()/ زا 


نوع حير 


2) بين أنه من أجل كل :ه من 12 | “مد )رمدم - ()/ م أحسب ()/ مدنا 


1 
3) أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي:ه : (:ه)< e‏ = ()'/ 
4( أ/استنتج اتجاه تغير الدالة ر » ثم شكل جدول تغيراتًا 
اوا کو (0)/ ثم أعط حصرا للعدد (:0)/ 
0 
f(z) f(a)‏ 


5) دون حساب عين؛ 0 وفسر النتيجة هندسيا 


مجع 


2 
| 
R 


6 أ أحسب» |(2 -2) - ()/ | صا م فسر النتيجة هندسيا 
ب/ أدرس وضعية انحن (, 0) بالنسبة للمستقيم 2 + 2= = ر :(۸) 

7) أوجد إحداثيات نقط تقاطع المنحنى (.0)) مع حامل محور الفواصل 
ب/ حدد النقطة 77 نقطة تقاطع (.'0)) مع حامل محور التراتيب 

8) أكتب معادلة المماس ('7) للمنحى (,7)) عند النقطة 7[ 

© أ/ ارسمكلا من (7) » (۸) و(,0) 
ب/ ليكن 77 وسيط حقيقي» ناقش بيانياء وحسب قيم الوسيط الحقيقي 7 عدد وإشارة حلول 

المعادلة التالية: 0 = 2 + - )4 — (2u‏ 

0) ۸ الدالة المعرفة على 1 كما يلي: | (2)/ | - (:2):/ 
أ أحسب (:م) بدلالة كل من (:0)"لر و ()"ر ء ثم استنعج إشارة (:م)2:/ 
ب/ شكل جدول تغيرات الدالة ۸ 

التمرين 26: 

7- لتكن الدالة © المعرفة على 8 كما يلي:4 + ج - "ع- = (2)و 

1) ادرس تغيرات الدالة ۸ 

2) بين أن المعادلة 0 - (:5)و تقبل حلا وحيدا ۾ حيث: 1,08 > به > 1,07 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 

3) استنتج إشارة (:9)2 

77- نعتبر الدالة ) الف امن ورين ل وی (:د)[ 
م 


(,0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,0:1) ( وحدة الطول 21© 2 ) 
1) بين أن lim f(z) = —oo‏ ومه- ح lim f(z)‏ 


تبي 





© أ/ بين أنه من أجل كل به من 2 ؛ ©3 = (بم)”/ 
ب/ استنتج اتجاه تغير الدالة زر ثم شكل جدول تغيراتها 
٤ 2 1 1‏ 
E‏ ا 
ا 
3 أ/ أحسبء» | 3 — lim [ f(z) + az‏ ثم فسر النتيجة هندسيا 
ب/ أدرس وضعية المنحنى (, 0)) بالنسبة للمستقيم 3 + :3- ح رع :(4) 
4) بين أنه يوجد مماس (17) ل(,00) يوازي المستقيم (4) . يطلب إعطاء معادلة لهذا المماس 
5) آ/ أحسب (0)/ و (3)/, ثم انشئ (4) و(,0) على المجال |مم+:0,75- | ( تعطى 4,2- نه (0,75-)/ 
ب/ ناقش بيانيا» حسب فيم الوسيط الحقيقي 7 من الجال | + 4- | عدد وإشارة حلول 
E‏ = 2-3 
6( الدالة المعرفة على 12 كما يلي: 7 E‏ )۸ ولیکن (,0) تمثيلها البياني 


بين أن بمكن استنتاج (C,)‏ انطلاقا من (, 0 ( ا غير مطلوب] 


التمرين 27: 27: 
نعتبر الدالة / 2 
(,0) هو التمنيل البياني للدالة في e‏ ا إلى معلم متعامد و متجانس (,0:1) 
SS‏ 2 2 26 
1) أ/ تحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي :2 : سكب +1- 2 = (2( Te‏ ج 


ب/ احسب فايات الدالة f‏ عند 0- وعند معد 
ج/ بين أن المستقيمين (, ۸) و(,۸) اللذين معادلتاهما على الرتيب 1+1 دل و1[- دل 
مقاربان ل(,0) عند 0 وعند 00+ على الترتيب 
د/ حدد وضعية المنحني (,0) بالنسبة إلى كل من (,) و (,4) 
2) أ/ بين أن الدالة '/ فردية 
ب/ ادرس تغيرات الدالة / على |مه+:0] 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
4) ارسم زرك) ٠‏ (,5) ء ثم المنحنى (,00)) 
التمرين28: 

1- نعتبر الدالة و المعرفة على +1 كما يلي: ”26 + 5 - :2 ع (:9)0 

1) احسب :(0)2 دنا و(2)و سلا 

2) ادرس اتجاه تغير الدالة وم , ثم شكل جدول تغيراتهًا 

3 بين أن المعادلة 0 = ()و تقبل حلا وحيدا بن حيث: |4 ,0,3;0| € 

4) استنتج إشارة (:0)2 على 18 

7- نعتبر الدالة f‏ المعرفة على 1# كما يلي: (”* 6- 2()2 - نه) ع (نه)/ 

(,0) تمغيلها البياني في المستوي المدسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,0:7 ) 

1) أحسب (ن)ثر صتا و(2)/ صف 

2) أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي :د من ® :()و.” e‏ = ()'/ 

8) بين ان 2= = (۵)/ م أعط حصا للعدد (8)/ 

4) شكل جدول تغيرات الدالة /ر 

5) حل في *1 المعادلة 0 - (:2)/ واستنتج إشارة (:)/ على +[ 

6 أ/ بين أن 0 - | (4 - :2) - ()/ | مدنا وفسر النتيجة هندسيا 

ب/ أدرس وضعية المنحنى ( 0)) بالنسبة للمستقيم (0) ذا المعادلة 4 - :29 ح / 

7 أنشئ (0) و(,7)) على اال [ممدبن] 


:24 
8 ناقش بيانيا» حسب قيم الوسيط الحقيقي 7 عدد وإشارة حلول المعادلة: 0 - | 3 د 


Mm‏ لل روف 


17 م الدالة المعرفة على 1# +: | (:2)/ | - (:7)2 
1) أحسب (:د)"/ بدلالة (:)/ و (نه)"لر » ثم استنتج إشارة (:د)':/ 
2) شكل جدول تغيرات الدالة ۸ 
التمرين 29: 
ر دالة معرفة على |مه+;0] كما يلي: ( e‏ - 1()2- :) = () / 
(, 0) التمثيل البياني ني المستوي المدسوب إلى معلم و متعامد و متجانس [/,0:7) ( وحدة الطول 27) 

1) أ/ احسب ثاية الدالة ثم عند معد 

ب/ بين أن المستقيم ((7) ذا المعادلة: 2- 2 = ن مقارب 00 

0 درس الوضعية النسبية للمنحن (,7) ا 


في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
2) أ/ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي :هد موجب؛ (2)1-67 + ”6 - 2 
ب/استنتج أنه أجل كل عدد حقيقي :ه موجب 0۰ < ()'/ 
ج/ حلد (0)'/. ثم شكل جدول تغيرات / 
3 ارسم (2) والمنحنى (/0) 
4) عين النقطة 4 من (.0) التي يكون عندها المماس موازيا للمستقيم ((1) 
5 ناقش بيانياء حسب قيم الوسيط الحقيقي 7 عدد وإشارة حلول المعادلة: ‏ "+ 2= (:2)'/ 
التمرين30: 
7- نعتبر الدالة / المعرفة على 18 كما يلي: د ح (ند)ر 
1( احسب :(:2) صا و(2)/ 1152 » وفسر النتيجتين بيانيا 
2 ادرس اتجاه تغير الدالة ر ) 
3 أكتب معادلة المماس (۸) للمنحن (,0) عند النقطة (3 ,۸)0 
4) ارسم (,0) و(۸) 
1- نعتبر الدالة و المعرفة على كما يلي: 22 - 5 + "ع = (2)و (,0) تمشيلها البيانن 
1) ادرس تغيرات الدالة و ( لا يطلب رسم (,©) ) 
2) أدرس تقاطع المنحنيين (,0) و (,00) 
3 برهن أن للمنحنيين نقطة مشتركة وحيدة 7 يطلب إيجاد إحداثياتا 
4) أوجد معادلتي المماسين للمنحنيين (,0) و(0)) في النقطة 77 ماذا تلاحظ ؟ 
التمرين1 3: 1 
7- نعتبر الدالة و العرفة على 8] »كمايلي 1+ 2+ “ع = 9)z(‏ 
المنحنى ( 0) القابل هو تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس (ز,0:1) 
بقراءة بيانية 
1) شكل جدول تغيرات الدالة ‏ 
2) بين أن المعادلة 0 - (:)و تقبل حلا وحيدا بن حيث: 1,2- > 0 > 1,3 











3) استنتج إشارة (:9)2 
كاعر وا ET‏ = مار 
ب + e“‏ 
)0 تمنيلها البياني في المستوي المدسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (o: j)‏ 


1) أحسب (2)/ صا و(ي)/ [1١‏ ء وفسر النتيجة الثانية هندسيا 
م + جه +£ 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
027 كع 
(e‏ كر 
4) بين أن 1+ به - (ه)/ ثم أعط حصرا للعدد (ه)/ 
5) ادرس اتجاه تغير 00 ثم شكل جدول 00 
6) أدرس وضعية المنحنى (,7)) بالنسبة للمستقيم (4 
7 أكتب معادلة 0 (T‏ للمنحى (, 00) عند النقطة ذات الفاصلة المعدومة 
8) ارسم كلا من (2) » (4) و(,0) 
9) عين بيانيا مجموعة قيم الأعداد الحقيقية 771 التي من أجلها يكون للمعادلة «, - (:-)/ حلان 
التمرين 32: 
/ دالة معرفة على 12 ب: “7م +1 + - - (2ه)/ 
(,0) تمثيلها البيان في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [,0:7) 
1) أدرس تغيرات الدالة /[ 
2) أثبت أن المنحنى (,'0) يقبل مس عقيما مقاربا مائلا (۸) عند 00+ , يطلب تحديد معادلته 
3) أدرس وضعية (,0) بالنسبة إلى (4) 
4) بين أن المنحنى (,0) يقطع محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها ,2 حيث: 2 > ,2 > 1 
5) أرسم ( 57 
6 أثبت أن للمنحى (, )) ماس وحيد معامل توجيهه يساوي 3- , أكتب معادلته 
7 ناقش بيانيا» حسب قيم الوسيط الحقيقي 77 عدد وإشارة حلول المعادلة: ‏ "+ :3- = () 
التمرين 33: 
نعتبر الدالة العددية / المعرفة على 1# كما يلي: کے = (2). 
(,0) منحناها البياتي في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,0,7) ( وحدة الطول 1077 ) 


3 


٤ 95‏ 6 
1) عين قيمتي العددين الحقيقيين .0 و 0 تق أجل كله و 





3 أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي :2 : 








توج رار 
2( أحسب كهاية الدالة ر عند كل من 00- و 0+ » ماذا تستنتج بالدسبة ,0( 


3 


3( أحسب f»)‏ ك وماذا تستنتج ؟ 
4) بين أن الدالة ‏ متزايدة تماما على 18 , ثم شكل جدول تغيراتا 
5 أ/ عين فاصلة 4 نقطة تقاطع (.0) وحامل محور الفواصلء ثم استنتج (2 12) / 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


ايت أذ + = ل هي معادلة للمماس (/6) للمنحى ('0)عند النقطة 0 
6) ارسم المماس (0) والمنحنى (,0) 
التمرين 34: 
المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس [ ,0,7 ) , الشكل المقابل يمثل (07) منحنى الدالة/. المعرفة على +1 
1)بقراءة بيانية: 
I‏ د lim f(z) lim f(z)‏ 
ب/ شكل جدول تغيرات الدالة ر 
ج/ ضع تخمينا حول قابلية اشتقاق الدالة f‏ عند1 
دا عين(2)' 1( و()'/ ثم تأكد من صحة تخمينك | 
2) لتكن الدالة و المعرفة على 12 ب: اال - ()و ئ 
أحسب (:)'و واستتج إشارقا ثم شكل جدول التغيرات 
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في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 


قف عند ناصية الحلم وفاتل 


ا لحطة الخامسة :(بكالوريات اف العلمية المشتركة في رحاب الدوال الآسية) 


شعبة العلوم التجريبية 
التمرين 35: دورة 2019 
المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,0,7 ) . وحدة الطول هي 26112 
(,0) و(0)) التمثيلان البيانيان للدااتين/ و0 المعرفتين على 18 كما يلي: 


1 
(a) =e =e g9 f(t) =e ker‏ 
1) أ) درس اتجاه تغير الدالة و ب) استنتج اشارة (:0)2 حسب قيم :2 الحقيقية 
2) ادرس اتجاه تغير الدالة /[ 
3 احسب كلا من (:2)/ 2ذ!1 و(:2)/ ذا . ثم شكل جدول تغيرات /[ 
4) ادرس الوضع النسبي للمنحنيين (,0) و(,0) على 
5) ارسم على لمجال [0:2] المنحنيين (,0) و (,0) في نفس المعلم( 7 ,0,1) ( تعطی 2 بہ ٥-26‏ ) 
6) / الدالة المعرفة على الجال[2;2-] ب: "ع - -( :ه)/ و (]) تمثيلها البيان في المعلم السابق 
أ) بين أن ۸ دالة زوجية 
ب) من أجل[0;2] ع × احسب (:2)/ + (:7)2 ثم استنتج كيفية رسم (1) إنطلاقا من (,0) غم رسمه 
التمرين 36: دورة 2018 
1 و الدالة العددية المعرفة على ] كمايلي: ” ع(1- :)+2 = 9)z(‏ 
1) أحسب (:)و ا و (z)و‏ ونا 
2) ادرس اتجاه تغير الدالة 9 وشکل جدول تغیراا 
3 بين أن العادلة0 = (:0)5 تقبل حل وحيد » »حيث 0,37- > » > 0,38- ثم استنتج إشارة (:)0 على 18 
7) لتكن 7 الدالة المعرفة على 8 ب: “ع -1 + :2 - (:2)/ وليكن ( 0) تمنيلها البياني في المستوي المدسوب 
إلى معلم متعامد ومتجانس ( 07,7 ) 
1) أ/ أحسب (نم)ر دنا و (نها/ حصنا 
5 احسب [ (1 + 22) - ()/] صنل ثم فسر النتيجة بيانيا 
ج/ أدرس الوضع النسبي للمنحنى (,0) والمستقيم (4) حيث: 1+ 22 = ل : (4) 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
2) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي :2 يكون: (:0)2 - (:3)"/ ثم استنتج اتجاه تغير الدالة '/ وشكل جدول تغيراقا 
3) اكتب معادلة المماس ('7) للمنحنى )٥,(‏ عند النقطة ذات الفاصلة 1 
4) ارسم (۸) ۰ (۳)والمنحن )٥,(‏ ( تأخذ 0,8 = ()/ ) 
5) ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي 7 عدد وإشارة حلول المعادلة ذات المجهول د : م(" -1) = 4 
التمرين 37: دورة 2017 العادية 
7- ثم الدالة العددية المعرفة على 1# ب" f(z) - 2 - 7 e‏ 
(0) تمثيلها البياتي في المستوي المدسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 0,7,7 ) 

1) بين أن 2 = (:2)/ 102[ وأعط تفسيرا هندسيا هذه النتيجة, ثم أحسب (:2)/. 1112 
2 أ/ بين أنه من أجل كل :د من 18 : ” '2(6 - نه)نه - (نه)'/ 

ب/ أدرس اتجاه تغير الدالة ر » ثم شكل جدول تغيراتًا 
3) أكتب معادلة المماس ('7) للمنحنى (.7)) عند النقطة ذات الفاصلة 1 
77- 7 الدالة العددية المعرفة على 19 ب: “أم:ة - 1= ()۸ 
1) بين أنه من أجل كل :2 من 18 : 0 < (:2)2/ , ثم أدرس الوضع النسبي للمنحنى (,0) والمماس (17) 
2© بين أن المعادلة 0 - (:2)/ تقبل حلا وحيدًا به حيث 0,6- > به > 0,7- 
3) أنشئ المماس (17) والمنحنى (,0) على اتجال +٥]‏ ;1-] 
التمرين 38: دورة 2017 الاستدراكية ( مرفق بالحل) 
7- و الدالة العددية المعرفة على 182 ب: م - ”ع 2 = (9)2 
(00) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد 
ومتجانس [ 7 ,07)) كما هو في الشكل المقابل 
- أحسب (9)01 
- بقراءة بيانية عين إشارة (1)و ثم استنتج إشارة (2- )9 
حسب قيم العدد الحقيقي :0 
77- ثر الدالة العددية المعرفة على 18 ب: گ - 2 - #ج - (ه)/ 


1 
(,0) تمثيلها البياي في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 07,7 ) 
1) احسب النهايات الأتية: (نه)ر دنا » ()ر صنا ٠‏ (مار صنا و() سنا 


2) بين أن المنحنى (/7) الذي معادلته 2 - “م ح ,و و(,0) متقاربان عند 0- ثم ادرس وضعية (,'0) بالنسبة (/7) 





3) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي غير معدوم :2 ا FS‏ 
TL‏ 
4) استنتج أن الدالة ر متزايدة تماما على كل من الجالين |0 ;1-] و |ه+ ;0| ومتناقصة تماما على الجال[1-;ه-| 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
5) بين كيف يمكن إنشاء المنحنى (/) انطلاقا من منحنى الدالة ”ع ج :د ثم ارسم كلا من المنحنيين (/7) و(,0) في 
نفس المعلم السابق 
التمرين 39: دورة 2016 العادية 
7- و الدالة العددية المعرفة على 12 ب: ”ءع(1- 2 + ”2) +1= (z)و‏ 
1) أحسب (:)و نا و (:ه)و صننا 
2) ادرس اتجاه تغير الدالة ي وشكل جدول تغيراقا 
3) أ/ بين أن المعادلة 0 - (:)0 تقبل حلين أحدهما معدوم والأخر سن »حيث 1,51- > بن > 1,52- 
ب/ استنتج إشارة (:0)2 على 18 
77) نعتبر الدالة / المعرفة على 18[ ب: ° (2 + :و3 + *بم) + جه- - (نه) / 
(,00)) تمنيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس )0.3( 
1) أ/ أحسب (2)ثر نذا و (نهار حصنا 
ب/ أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي + لدينا: (:ه)و- - (:2)'/[ 
ج/ شكل جدول تغيرات الدالة/ على 1# ( نأخذ 0,38 ب (0)/ ) 
f(a +h) = f(a)‏ 
h‏ 


د/ عين دون حساب 0 وفسر هندسيا النتيجة 


0م 


2) أ/ بين أن المستقيم (۸) ذا المعادلة »- = ن مستقيم مقارب مائل للمنحنى (,7)) عند 00+ 
ب/ أدرس وضعية (,0) بالنسبة للمستقيم (4) 
ج/ بين أن (,0) يقبل نقطتي انعطاف يطلب تعيين احداثياهما 
د/ ارسم (ى) و (,0) على امجال [+;2-| 
ھا ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي 7 عدد وإشارة حلول المعادلة 
(e + )z” + 3 + 2( = 0‏ - «م) على المجال |ممد:2-_] 
التمرين 40: دورة 2016 الاستثنائية 
7) لتكن و الدالة العددية المعرفة على 9] +ب: 2 - ”2 - ”26 - (تم)و 
1) أ/ أحسب (:)'0 من أجل كل :2 من 18, ثم ادرس اتجاه تغير الدالة و ( حيث 'و هي مشتقة الدالةو ) 
ب/ بين أنه من أجل كل :د من 0)۲8 < (:9')5 
ج/ أحسب فايتي الدالةو عند - و + » ثم شكل جدول تغيراتا 
2) بين أن العادلة 0 = ()و تقبل حل وحيد » ,.حيث 1,37- > بن > 1,38- 
3( استنتج إشارة (:)0 حسب قيم العدد الحقيقي :1 
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في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 


2 
ze“ 


1) لتكن ‏ الدالة المعرفة على R‏ ب: = = (ي)| 
2 "€ 


(0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [7 ,0,7 ) 


1 أحسب: (:ه)/ حطنا و ()ر سنا 





ب/ بين أنه من أجل كل :ه من چ اا = (۵)( حیث ۶ هي مشتقة الدالة , ) 


ج/ ادرس اتجاه تغير الدالة / » ثم شكل جدول تغيراتا 


2 اا ہین أن سك 
O e‏ 0 رس امايو 
ج/ ارسم المتحنى (,0) (تعطى 0,29 به (7)00) 
التمرين 41: دورة 2015 
7) و الدالة العددية المعرفة على # ب: “ثم :2 - 1 - (:2)و 
1) ادرس اتجاه تغير الدالة 0 على +[ 
2 بين أن المعادلة 0 - (:م)و تقبل حلا وحيدا به في ® ثم تحقق أنْ: 0,37 > به > 0,36 
5) استنتج إشارة (:0)2 على 18 
1) نعتبر الدالة ‏ المعرفة على 8 +: 1 + :و - ”ع = (ته)/ 
(0) تمثيلها البيان في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 07,2 ) 
1) أ/ أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي نه لدينا: (:ه-)و ”م - (به)'/ 
ب/ استنتج أن الدالة / متناقصة تماما على [ »-;0ه-[ ومتزايدة تماما على ]0+ ;»-] 
2) أحسب فاية الدالة / عند م و +٥‏ ثم شكل جدول تغيراتا 





e” +2 + 2+‏ - (يه)/ ثم استنتج حصرا للعدد (يه)/[ 


3) أحسب |1 - نه + (:ه)/ | اذا ثم فسو النتيجة هندسيا 

4) أدرس وضعية (,0) بالنسبة إلى )۸ الذي معادلته: 1 + ي = ل 

5) أنشى (,0) و(ه) على اتجال | _رمه| ء ( نخد 0,1 به (ه-)ر) 
التمرين42: دورة 2013 


4 


1 
7) / الدالة المعرفة على | 6,1[ و دوين 1 = f)2(‏ 
E‏ 
(0) تقثيلها البياي في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 0,7,7 ) 
1) أحسب )(# lim‏ و()/ ê lim‏ استنتج المستقيمين المقاربين للمنحنى (,00) 
2) أحسب (2)'/ . بين أن الدالة / متناقصة تماما على المجال | 1, مه[ ء ثم شكل 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


a‏ ا 
کک 
3) بين أن امعادلة 0 = (۲)/ تقبل في ]1 ,ه-[ حلا وحيدا ين . باستعمال جدول 
ا ا 
4 ارسم المستقيمين القارين والتحن (,0) ١‏ غم ارسم المنحنى (07) الممثل للدالة[/] 
]| 0.048- ) | 0.24 | 
5) عين بيانيا مجموعة قيم الأعداد الحقيقية ‏ التي من أجلها يكون للمعادلة" = ) (e‏ حلان 

مختلفان في الإشارة 
1) و الدالة المعرفة على | 0,1[ +: (1 - :ه2)/ > (9)2 ( عبارة (:0)2 غير مطلوبة ) 


1) ادرس تغيرات الدالة و على |1,ه| » ثم شكل جدول تغيراتا. 


0 قن من نات اليك و ثم بين أن: (بن)”/2 - ا 











ب/ استنتج معادلة ("7) 


1+ ين 2 


"1 -هم) *1- (a‏ 
التمرين 43: دورة 2012 
1 نعتبر الدالة و المعرفة على 8 كما يلي: "عي - 1 = (:9)2 
1) احسب (:)و صا و(2)و صنل 
2) ادرس اتجاه تغیر الدالة و» ثم شکل جدول تغبراتا 
3) أ/ بين أن المعادلة 0 = (»)و تقبل حلا وحیدا » على +٥]‏ ;1-] 
ب/ تحقق أن: 0,6 > به > 0,5 »ثم استنتج إشارة (:3)ن على 18 
77- نعتبر الدالة / ال معرفة على | 0:2ه-| كما بلي انا روت 1-ه) = (:2)/ و (,0)) تمنيلها البيابي. 
1) أحسب ()/ اا 
2 أ/ لتكن '/ مشتقة الدالة/ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي ± من | 00:2-]| : (:ه)و- - (8)'/ 
ب/ استع إشارة ()"ر على [2:هد-[ م شکل جدول تغراق 
3) بين أن 1 ج - (ه)/ ثم جد حصرا للعدد (0)/ ( تدور النتائج إلى 10 ) 
4) بين أن المستقيم (4) ذو المعادلة1 - :ه- ح يع هو 0 مقارب مائل للمنحن (,0) بجوار 0 
5 أدرس وضعية انحن (, 0 ) بالنسبة للمستقيم (۸ 
6( بين أن المعادلة 0 - 0 تقبل حلين يه حيث: 1,5- > d‏ > 1,6- و 16> 6 > 1,5 
7 أنشئ (۸) و(,0) 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
العمرين 44: دورة 2011 
الدالة المعرفة على 18 +: 1 - :وم - “ع = (تنه) /[ 
)٥ ,(‏ منحناها البيانن في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 7 ,0,1) 
1) ا/احسب (نه)ر حصنا و (نمار صتا 
ب/ احسب (:د)"/ر ثم ادرس إشارتها 
ج/ شكل جدول تغيرات الدالة f‏ 
© أ بين أن المستقيم (4) ذو المعادلة: 1 - ندع ح ن مقارب مائل للمنحى (,0) يجوار 6ه 
ب/ أكتب معادلة للمستقيم ('1) ثماس المنحنى (, 0) في النقطة ذات الفاصلة المعدومة. 
3 بين أن المعادلة 0 = (:)م/ تقبل حلا وحينًا في المجال |1,75:1,76[ 
4) ارسم المستقيمين (4) ؛ (7) والمتحنى (,0) في لمجال ]0:2[ 
التمرين 45: دورة 2010 
نعتبر الدالة العددية / المعرفة على +1 كما يلي: . - 0 
نرمز ب (,0) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 7 ,0/7 ) 


lim f(z) 9 lim f(z) أحسب‎ )1 





2) أحسب (2)/ سنا و (2)/ 111 . وفسر هندسيا النتيجة. 
مجيختختع مجتدجع 

3) ادرس اتجاه تغير الدالة / على 18 ثم شكل جدول تغيراتا 
4) أ/ بين أن المنحنى (, 00) يقبل مستقيمين مقاربين مائلين (4) و ('۸) معادلتيهما على 

الرتيب: 2 = ل و1+ 4= ل 

ب/ أدرس وضعية (,0) بالنسبة إلى كل من (4) و ('۸) 
5) أثبت أن ا : أ هي مركز تناظر للمنحى (, 0). 
6 أ/ بين أن المعادلة 0 = (:ه)/ تقبل حلين به و6 حيث: 1 > 0 > 122[ و 1,3- > 6 > 1,4- 

ب/ هل توجد مماسات [(,0) توازي المستقيم (4) ؟ 

ج/ ارسم (4) ٠‏ 80) ثم المنحى (,0) 

د/ ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي 77 عدد وإشارة حلول المعادلة: «, - (m 3 1)e”‏ 
التمرين46: دورة 2009 





نعتبر الدالة العددية / المعرفة على 18 كما يلي: - a) e‏ 
+E 0‏ 
و منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,07 ) 
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في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 

1) أحسب (8)/ + (:-)/ وماذا تستنتج ؟ 

2) ادرس تغيرات الدالة/ على المجال +١‏ :0 | ثم استنتج جدول تغيراتها على 

3) بين أن المستقيم : = ل مستقيم مقارب للمنحن (, 0) 

4) أحسب| (2 + ) - (2) | دزا ثم فسر النتيجة هندسيا 

5) بين أن المعادلة 0 - (:)/ تقبل حلا وحيدا نه حيث: 1,6- > 0 > 1,7- 

6) بين أن المنحنى (, 0) يقبل نقطة انعطاف » يطلب تعيينها 

7) بين أن( 0) يقع في شريط حداه المستقيمان المقاربان» م ارسم المنحنی (, 0) 

8) انطلاقا من المنحنى (,'0) اشرح كيفية الحصول على رسم المنحنى (0) الممفل للدالة و حيث (|:2|)'/ = (:9)2 
ارسم عندئذ المنحنى (,00)) 

التمرين 47: دورة 2008 

7- نعتبر الدالة / العددية للمتغير الحقيقي :: المعرفة على المجال |مه+ :2 ] كما يلي: 1 + “ ء(6 + نده) - (نه) / 

حيث 0 و عددان حقيقیان» ( 0) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 7 ,0/7 ) 

عين قيمتي 0 و( بحيث تكون النقطة (1:1-)1/ تنتمي إلى ( )) ومعامل توجيه ال مماس عند4 يساوي 6- 

7- نعتبر الدالة و العددية للمتغير الحقيقي ‏ المعرفة على المجال |م+:2- ]| كما يلي: 1 + ” +(1 - تف ) ع (z)و‏ 

(0)) تمغيلها البياني في المعلم السابق 
1) بين أن 1 ع (ه)و سلا وفسر النتيجة هندسيا (0 - “عه صا ) 


مج ]ور 


2 


2) ادرس تغيرات الدالة 9 » ثم أنشىئ جدول تغيراتا 
3 بين أن (, 0)يقبل نقطة انعطاف ] يطلب تعيينها 
4) أكتب معادلة المماس للمنحن ( 0) عند النقطة 1 
5) ارسم(,0) 
K -7‏ دالة معرفة على لمجال |0م+,2- ]| ب: (2:م)و - (:م):/ 
باستعمال مشتقة دالة مركبة, عين اتجاه تغير الدالة:# ثم شكل جدول تغيراتا 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 





التمرين48: دورة 2019 

1) نعتبر الدالة و المعرفة على 1 1:4 - “3(6 + نه) - (:9)2 
(,0) نيلها البباي كما هو مبين في الشكل. 

بقراءة بيانية 


أ) حدد اشارة (1-)و و 3 


ب) استنتج وجود عدد حقيقي 0 وحيد من المجال ا حيث 0) = ))9 





ثم تحقق أن: 0,7- > به > 0,8- 
ج) استنتج اشارة (:9)2 على 
11- / الدالة العددية للمتغير الحقيقي :ه المعرفة على 18 ب: (1 - “2()6 + نه) - (نه) /[ 

(0) تمثيلها البياتي في المستوي المدسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 0,7,7 ) 

1) احسب () يننا و (نمار سنا 
2) بین أنه من أجل کل نه من ۲8 :()و - (:2)"/ ثم شكل جدول تغيرات الدالة / 
3 أ/ أحسب | نه + (:2)/ | 2دذا ثم استنتج أن (,0) يقبل مستقیما مقاربا مائلا (۸) يطلب تعبين معادلته 

ب/ أدرس الوضع 6 س 0) بالنسبة للمستقيم (4) 

ج) اكتب معادلة ل'1) مماس (,0)) والموازي للمستقيم (4) 
4) ارسم المستقيم ( ل 0) على المجال [0:1--[ ( يعطى 0,7- به (:0)/ ) 
5) 7 دالة معرفة على 1 ب: (1- )|| - ()7 و (,0) تمثيلها البياني في المعلم السابق 

أ) بين أن الذالة 7 زوجية 

ب) تأكد انه من أجل کل ب من المجال ]0+ :0] فان:1 + (2 - :ه)/ = (۸)2 

ج) اشرح كيف يمكن رسم (,0) إنطلاقا من (,00) ثم أرسم (,0) على المجال [3:3-] 
6 أثبت أن المنحى (,07)) يقبل مماسا وحيدا (1) يوازي (۸) يطلب تعيين معادلة له 
7) باستعمال المنحنى (,0)) ؛ عين قيم الوسيط الحقيقي 7 حتى يكون للمعادلة + » - (:7)6 حلين مختلفين 
التمرين 49: دورة 2018 





/ الدالة العددية المعرفة على المجال ]6:1[ ب: = f)‏ 


ص 


( 0)) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس( (O0,‏ 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
1) احسب (2)/ ۸ز[ م فسر النتيجة بيانيا واحسب (2)/ زا 


2 +2 —1e? 


2) ین أنه من أجل كل جد من ]1ز[ :ل2 - (:م)". وادرس اتجاه تفر الدالة ا م شکل 
جدول تغيراتهًا 
(i (3‏ اكتب معادلة المماس ("1) للمنحنى ( 7)) عند النقطة ذات الفاصلة صفر 
ب) ۸ دالة عددية معرفة على المجال |1:م| ب: hz) =e“ +xz-1‏ 
ادرس اتجاه تغير الدالة:7 ثم استنتج أنه من أجل كل :2 من |1:مه ]| :0 > h(z)‏ 
4) بين أنه من أجل كل :2 من ]مه[ 2:05  -‏ + (:7)2 ثم استنتج الوضع النسبي للمنحنى (,0) والمماس (7) 
وفسر النتيجة بيانيا 
5) اكتب معادلة المستقيم (4) الذي يشمل مبدأ المعلم 00 تع ۸)2 ثم ارسم المستقيمين 
(۸()7) والمنحنی (,0) على انجال |2:1- | 
6) ناقش بيانيا» حسب قيم الوسيط الحقيقي ‏ عدد حلول المعادلة: 4 = () » حيث |2:1- | 4 
التمرين50: دورة 2017 
7- و الدالة العددية المعرفة على 18 ب: “ 22:6 - 1 ح (:9)2 
-ادرس اتجاه تغير الدالة 09 ثم استنتج إشارة (:9)2 
7- / الدالة العددية المعرفة على 15 ب: (” 26 + 1()1 + ته) - (2) /[ 
(0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 0,7,7 ) 
أ/ أحسب (نه)ر حصنا و (ت)ر صنل 
ب/ ادرس اتجاه تغير الدالة | وشكل 0 تغيراتها 
2 أ بين أن1 - | نه - (:)/ | نددذا ثم استنتج معادلة ل (4) المقارب المائل للمنحى (,'0) 
ب/ أدرس الوضع النسبي للمنحنى (,00) بالنسبة للمستقيم (4) 
3) أثبت أن المنحنى (,'0)) يقبل نماما وحيذا (7) يوازي (۸) يطلب تعبين معادلة له 
4) باستعمال المنحنى ( 0)) , عين قيم الوسيط الحقيقي 7 حتى يكون للمعادلة " + » = (») حلين مختلفين 
التمرين51: دورة 2015 
1) و الدالة المعرفة على 18 +: 2 - “2(2 + نه) - (:9)2 
1) أحسب (:2)و دنا و (:ه)و مدنا 
2) أدرس اتجاه تغير الدالة و » ثم شكل جدول تغيراتها 
3 أحسب (0)0 ثم استنتج إشارة (:9)2 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
17) / الدالة المعرفة على 15 +: “1(6 + ) -3 + 2= /)z(‏ 
(0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 0,7,7 ) 
1) بین أن: = = (2)/ ا »م أحسب (۳)/ اا 
2)/ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي ± »: (2)و- - (©)'/[ 

ب/ استنتج إشارة (:)"ار ثم شكل جدول تغبرات الدالة / 

ج/ بين أن المستقيم (4) ذا المعادلة 3 + 27 = ل مستقيم مقارب مائل للمنحى [,0) و 

ثم ادرس وضعية (,0) بالنسبة للمستقيم (۸) 
3 بين أن المعادلة 0 - (:)/ تقبل حلين نه و6 حيث:0,93 > ¿ > 0,92 و1,55- > 6 > 1,56- 
4) أرسم المستقيم (4) ءثم أنشئ المنحنى (0)) على المجال | 
التمرين 52: دورة 2014 
[) نعتبر الدالة /. المعرفة على 12 +: “1(6- ) = (:6)/ 
(©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 0,7,7 ) 

1) أحسب فاية الدالة f‏ عند 0 ومم+ 
2) أدرس اتجاه تغير الدالة '/ » نم شكل جدول تغيراقا 
3) بين أن المعادلة 1 - (:ه)/ تقبل حلا وحيدا بى في +1 ثم تحقق أن 1,28 > 0 > 1,27 
4) أكتب معادلة ل (7) ماس المنحنى (,0) عند النقطة ذات الفاصلة 1 وحلد وضعية ('0) بالنسبة إلى (17) 
5) أنشئ المنحنى (,0) والمماس ('1) 
6)عين قيم العدد الحقيقي :7 التي من أجلها تقبل المعادلة 1- - ”1(6- +,) - ”1(6- ) تقبل حلا واحدا في 1# 
7 هي الدالة المعرفة على 18 ب +1 إما) - (:)م و(©) تنيلها البيان 

أ/ بين أن 7 دالة زوجية 

ب/ ارسم (,0) مستعينا بالمدحنى (,0) 
8 دالة معرفة على 18 ب : “5(6 + ه) = (5)و حيث »0 و 6 عددان حقيقيان 
عين © و 0 حت يكون: من أجل كل :2 من +1 » (:)/ - (:9')2 
التمرين 53 دورة 2013 
7- الدالة و معرفة على 8 كما يلي: )z - 1(٥"‏ = (9)2 
1) ادرس تغيرات 9 
2) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي:ه :0 < “1(6- ه) +1 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 





17- الكالة م معرفة على ]م+:0] كما يلي: () ال م 
1= )0( 
1 أ/ بین أن / مستمرة على ]0+ ;0] 
ب/ احسب (:2)/. 11111 
O‏ : 0 “16 -) +1 : 
2 أ/ تحقق أنه. من أجل كل عدد حقيقي » من |0م+ ;0| : س = (ي) | 


1 
ب/ استنتج اتجاه تغير الدالة /, ثم شكل جدول تغیراقا 
e” -1‏ 


1 





7) + عدد طبيعي حيث 1 < ١7؛‏ ,/ الدالة المعرفة على [+;0| ب: ج صام + = f(2)‏ 

(0) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس | 0,7,7 ) 

1) ادرس انجاه تغير الدالة / على ]00+ ;0| 

lim و)0(/‎ im /,(2) احسب‎ 6 

3) ادرس الوضع النسبي للمنحنيين (,0,,,(9)0) 

4( بين أن جميع المنحنيات تمر من نقطة ثابعة 3 يطلب تعيين إحداثياتًا 

5) أ/ بين أنه» يوجد عدد حقيقي وحيد ,» من]0,3;:0,4[ بعیث:0 = () / 
ب/ بين أنه. من أجل كل عدد طبيعي 7 حيث1 < 7 فانْ: 0 > (4) » ثم برهن أنه يوجد عدد حقيقي 
وحید ,0 من 1ز »| بحيث: 0 - (,يه) ,1 

التمرين 54: دورة 2012 

7 - و هي الدالة المعرفة على 18 كما يلي: ”2(6 - 4) + 4- = (2)و. 

1) ادرس تغيرات الدالة و» ثم شكل جدول تغيراتا. 

2) بين أن المعادلة 0 - (:)0 تقبل حلين أحدهما معدوم و الأخر سه حيث: 1,60 > ,0 > 1,59 


3) استنتج إشارة (:9)2 





f -]]‏ هى الدالة المعرفة على 8 كما يلى: 00 -(ه)/ 
e” -2 * 2‏ 


(0)) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,0/7 ) ( وحدة الطول 2071 ) 
1( بین أذ (, 0) يقبل عند مو 00+ مستقيمين مقاربين معادلتاهما على الترتيب 1- = ل و0 - 1 


2) أ/ برهن انه من أجل كل عدد حقيقى د كه )8 
ˆ *“(ج2- تم) 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
ج/ احسب (1)/ ثم استنتج؛ حسب قيم :4 إشارة (:8)/ 
+1- = (») » حيث 2 هو العدد المعرف في السؤال 2 من الجزء 1 


ب/ استنتج حصرا للعدد (0)]/ ( تدور النتائج إلى 10( 





اا بین آن: ا 


ج/ ارسم (, 0) 
4) ناقش بيانياء حسب قيم الوسيط الحقيقي 77 عدد وإشارة حلول المعادلة: (1 + 72) (:22 - ”6) - 2- :21 
5) :/هي الدالة المعرفة على 1 كما يلي: "| (:5)/ | - (:2):/ 
أ/ أحسب (:7")2 بدلالة كل من (:2)"/ و (:2)/ » ثم استنتج إشارة (:2)'/ 
ب/ شكل جدول تغيرات الدالة ۸ 
التمرين 55: دورة 2011 
وا غددية معرفة على 2[ كنا يلي كب-3- )7 
( 0)) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 7 ,0/7 ) 
1) أدرس تغيرات الدالة / وعين المستقيمات المقاربة ل (,'0) 
2) بين أن للمنحنى ( 0)) نقطة انعطاف(6 يطلب تعيينها ثم أكتب معادلة ماس (, 0) عندها 
3) لتكن 0 الدالة العددية المعرفة على +1 كما يلي: نه - (:ه)/[ = (z)و‏ 


أ/ أحسب: (:9)2 مطذاآ و (z)و‏ صنا 








(e —-1 :‏ 
ب/ بين أنه من أجل كل من +[ :) = (2) g9‏ 
(e” +1)‏ 


ج/ أدرس إشارة (:0")2 ثم شكل جدول تغيرات 9 

د/ بين أن المعادلة 0 = ()و تقبل حلا وحيدا 0 حيث: 2,8 > بن > 2,7 
4) أ/ حل في 12 المعادلة: 0 > (5)/ 

ب/ ارسم المماس والمستقيم (۸) الذي معادلته: ه = ل والمنحنى (,'0) 
التمرين 56: دورة 2010 


:وق - تعبوق 
1- 


نعتبر الدالة ر لمعرفة على 14 كما يلي: 7-.. 3 - (نه)] 
€ 


(0) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 0,7,7 ) 





1) عين العددين الحقيقيين 0 و6 بحيث؛ + :ده - (:)/ من أجل كل عدد حقيقي : غير معدوم 


3)€“ -1( 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
2 أحسب ()ر دنا و(8)/ حصنا و()/ حصنا 
3) أثبت أن / متزايدة تماما على مجموعة تعريفها 
4 أ (4) و('4) مستقيمان اللذان معادلتاهما على التزتيب :د = ل و + - ب بين أن مقاريان ((,0) 
ثم حدد وضعيته بالنسبة لكل منهما 

ب/ بين أن المعادلة 0 - (:3)و تقبل حلين :2 و ر حيث:0,91 > 2 > 0,9 و1,65- > ر > 1,66- 

ج/ أحسب من أجل كل عدد حقيقي : غير معدوم؛ (:)/ + (:-)/ ثم فسر النتيجة هندسيا 
5) ارسم (0) و00) و(,0) 
6) ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي 777 عدد حلول المعادلة: 7 + :د = (:د) [ 
7 الدالة المعرفة على لمجال ]دم :0[ ب: '[ (2)/ ] - (2)و 

ادرس تغيرات الدالة 9 دون حساب (9)2 بدلالة 2 

التمرين 57: دورة 2009 





نعتبر الدالة العددية / المعرفة على 18 كما يلي: - (@): 
FES‏ 

(0) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 0,7,7 ) 

1( أحسب f(z)‏ + (-) ل وماذا تستنتج؟ 

2) ادرس تغيرات الدالة/ على المجال |مم+:0] »ثم استنتج جدول تغيراتها على 1# 

3) بين أن المستقيم :1 = ل مستقيم مقارب للمنحى (,'0) 

4) أحسب | (2 + ) - ()/ | زا ثم فسر النتيجة هندسيا 

5) بين أن المعادلة 0 - (:)/ تقبل حلا وحيدا به حيث: 1,6- > به > 1,7- 

6) بين أن المنحنى (, 0) يقبل نقطة انعطاف م يطلب تعيينها 

7) بين أن (, 0) يقع في شريط حداه المستقيمان المقاربان» ثم ارسم المنحن (, )٥‏ 

8) انطلاقا من المنحنى ('0) اشرح كيفية الحصول على رسم المنحنى (0) الممثل للدالة و حيث [ 

ارسم عندئذ المنحنى (,00) 





(a) = f (2 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


التمرين 58: دورة2019 
7- نعتبر الدالة / المعرفة على كما يلي: 1('6 + ه) - (5)"/ حيث :7 وسيط حقيقي 
(,0) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 0,7,7 ) 
1) بين أن جميع المنحنيات (,0)) تمر من نقطتين ثابتتين يطلب تعيبنهما 
2) أحسب فايتي الدالة / عند م- و +٠0‏ ( ناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي ۸ ) 
3 أ) أحسب ()'/ . غ حدد حسب قيم الوسيط الحقيقي ۸ انتجاه تغير الدالة ,/ر 
ب) شكل جدول تغيرات الدالة / من أجل :7 عدد حقيقي موجب تماما 
4) ناقش وحسب قيم الوسيط الحقيقي ۸ الأوضاع النسبية (,0) و (0) 
7- نعتبر الدالة ر العرفة على 8[ كما يلي: * ع *(1 + نه) - (:3)'/ 
(,0) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,0/7 ) 
1) شكل جدول تغيرات الدالة/ . ثم ارسم المنحنى (,'0) على لمجال ل ا 
2 أ( بين أن المعادلة 1 - (:)/ تقبل حلين في 1# أحدهما سه حيث: 1,27- > بن > 1,28- 


ليخ 2+1 


ب)عين قيم العدد الحقيقي 77 التي من أجلها تقبل المعادلة حلا وحيدا. 


التمرين 59: دورة 2018 

















e“ 


7- و الدالة العددية المعرفة على المجال وعد :0[ كما يلي: 1- * gz) = (1+ 2 + 2” )e‏ 
1) بين أنه من أجل كل ند من لمجال ]مد :0( : 2 (1 + 10)22 - رمو 
2 
واستنتج اتجاه تغير الدالة و على الجال ]0+ ;0| 
2( بين أن المعادلة 0 - )9)2 تقبل حل" 0 a‏ حيث: 1 > 0 > 0,9 واستنتج إشارة (:9)2 على الخال +o]‏ ;0| 
7- نعتبر الدالة ‏ المعرفة على ]+ ;0| ب: ” 6( + 1) + az‏ 
57 
(0) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,0/7 ) 
1) أ) احسب lim f(a) lim /(z)‏ 





ب) بين أنه من أجل كل :2 من اتجال ]0;+o|‏ : ا = (2) f‏ واستنتج اتجاه تغير الدالة /ر ثم شكل جدول تغيراتها 


2 بين أن1- :3 1)2 ( يمكن وضع ل - - غ ) ثم استنتج أن المستقیم (۸ ) ذو المعادلة :م = ل 
ودج L‏ 
مقارب للمنحن (,0) بجوار 0+ 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
 )3‏ الدالة العددية المعرفة على لمجال ]مد :0[ ب: “م + 1 1 ل 

أ) احسب (:)1/ :111 وادرس اتجاه تغير الدالة / واستتتج إشارة :)»1 على لجال ]400 :0[ 

ب) تحقق أن () 7( + 1) - :د - (0)/ ثم استنتج الوضعية النسبية ل (,0) بالنسبة إلى المستقيم (4 
4) ارسم المستقيم (4) والمنحنى (,0) . ( تأخذ 1,73 > (0)/ ) 
التمرين 60: دورة2017 دورة عادية 
ر الدالة العددية المعرفة على 8[ كما يلي: ء(21:5 + *4-) - (نه)/ 
(0) منحناها البياتي في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 0,7,7 ) 
1) أ/ أحسب: () 10[ و (:2)/ 11[ استنتج وجود مستقيم مقارب للمنحن (0)) يطلب تعيين معادلة له 

ب/ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي :ه ”7'١‏ ه(4 + بو5 - ”)2 - (ه)'][ 

ثم استنتج اتجاه تغير الدالة / , ثم شكل جدول تغيراتا 

2) كتب معادلة المماس (7) للمنحن (, 0) عند النقطة ذات الفاصلة 2 
3) 7 الدالة العددية المعرفة على امجال |مم+ :0 | كما يلي: 4 - ” "ع 2 - (:0).م 
ادرس اتجاه تغير الدالة71 ثم استنتج إشارة (:ه):/ حدد عندئذ وضعية المنحنى (, 0) بالنسبة إلى (7) على الجال ]0+ ;0] 
4) ارسم المماس (7) والمنحن (,'0) على امجال ]00+ :0 | 
5) نعتبر الوسيط الحقيقي 777 والمعادلة ذات المجهول الحقيقي :د الموجب: (2 - :)72 - (:0)/... (17) 
ناقش بيانيا حسب قيم :7: عد حلول المعادلة (17) 


6) و الدالة العددية المعرفة على ال جال [ه+;0[ ب: 3( - (مأو 
26 


اعتمادا على السؤال رقم (1) شكل جدول تغيرات الدالة و 

التمرين 61: دورة2017 الدورة الاستثنائية 

المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( ,0/7 ) حيث 1071 - 0 

7 / الدالة العددية المعرفة على 18 كما يلي: “ 1(*6 + ) - (2)/ و (0) نيلها البياني 

1 احسب: (2)/ حطئا و(2)/ مئال 

2 ادرس اتجاه تغير الدالة/. ثم شكل جدول تغيرتا 

3 أثبت أن المنحنى (0) يقبل نقطتي انعطاف يطلب تعيين احداثييهماء أحسب (2-)/ وارسم (00) 
717- ليكن 71 وسيط حقيقي, نعتبر الدالة العددية ,/[ المعرفة على +1 ب: ” 1(6 + جومم + 25) - (جه)ر 
و (,0) تمثيلها البياني في المعلم السابق 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
1) أثبت أن جميع المنحنيات ( 0)) تشمل نقطة ثابتة 6 يطلب تعيين احدائبيها 
2 أدرس اتجاه تغير الدالة ,'/ واستنتج قيم 7 التي من أجلها تقبل الدالة '/ قيمتين حديتين يطلب تعيينهما 
3) 11 نقطة من ( 7)) فاصلتها :د حيث 1-7 - ,2 
أثبت أنه عندما 7 بمسح 18 فان ‏ 11 تنتمي إلى منحنى يطلب تعيينه 
4) أدرس حسب قيم الوسيط 77 حيث 0 © 77 الوضعية النسبية للمنحنيين (7)) و (,'0) 
التمرين 62: دورة 2016 
7- م الدالة العددية المعرفة على 1# كما يلي: 1 - '*” +(1 + بم - *به) - (:ه)م 
1 أحسب: (:ه)م منا و (:ه)م حصنا 
ب/ ادرس اتجاه تغير الدالة0) , ثم شكل جدول تغيراتا 
2) بين أن المعادلة 0 = (:)0 تقبل في 1#, حلا ن يختلف عن 1 ثم تحقق أن 2,80 > بن > 2,79 
3 استنتج إشارة ()م على +[ 
2-1 


7- / وو الدالتان العدديتان المعرفتان على ۴ كما بلي: '"ع(1- 22) = ()/ E SEL‏ = )9)2 
(,0) و (,0) تمنيلاها البيانيان في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 7 ,0,7 ) 
1) أ/ أحسب (2)ثر دنا و (نهار حصنا 
ب/ ادرس اتجاه تغير الدالة / , ثم شكل جدول تغيراتا 
2) بين أن للمنحنيين (,'0) و (0)) نمماسا مشتركا (7) عند النقطة ذات الفاصلة1 م جد معادلة له 
3) ارسم المماس (7) والمنحن (,00)) 


امل - رمو - زمر 


2 -2+1 7 


ب/ ادرس إشارة الفرق (:0)2 - (:2)/ ثم استنتج الوضع النسبي ل (,00) و (0) 

التمرين 63: دورة 2015 
1 
/ الدالة المعرفة ب: 0 - (0)/ ومن أجل كل عدد حقيقي :7 من المجال ]0م f(a) = (u -1)e*«‏ 
(,0) تمنيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 7 ,07 ) 
1) ادرس استمرارية الدالة م عند0 من اليسار 
2) أ E‏ دن[ ء ثم فسر النتيجة هندسيا 
4 2 


جنع 


3 آ/ أحسب (0)/ زا 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
ب/ ادرس اتجاه تغير الدالة / , ثم شكل جدول تغيراتا 
4 أ بين أن 0 - | نه - (م)/ | سنا 


ب/ استنتج أن المنحنى (,00)) يقبل مستقيم مقارب مائل (4) بجوار 0-- »يطلب تعيين معادلة له 
5) و الدالة المعرفة على امجال ]0م ب )1 = (9)2 
2 


أ/ أحسب (:9)2 112[ 


م جج 


ب/ ادرس اتجاه تغير الدالة و »ثم شكل جدول تغيراقا 
6) أ بين أنه من أجل كل :د من المجال ]6:0[ » ند < (2)/ 
ب/ ادرس وضعية المنحنى (,0) بالنسبة للمستقيم () 
ج/ أنشئ المنحنى (, 0) 
التمرين64: دورة 2014 
1) نعتبر الدالة و المعرفة على ب: 1- "ع(2 - 2) - (:9)2 
1) أدرس تغيرات الدالة و 
2) بين أن للمعادلة : 0 - (:)و تقبل حلين نه و6 حيث: 1,1- > به > 1,2- و1,9 > 6 > 1,8 
3) استنتج إشارة (:0)2 على +[ 


7) 7 الدالة العددية المعرفة على ۸ كما يلي: 


e -1 


E 
الاح ع6‎ 
) 0/7, 7 [ تمنيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس‎ )0,( 
عند مهد ومصمد وفسر النتيجتين هندسيا‎ f أحسب فاية الدالة‎ (1 
_ بين آنه من أجل كل عدد حقيقي ۾ : _ ا9‎ 2 
(e -3( 3 
1 4 
/)6( بين أن سين (:0)/ واستنتج حصرا للعددين (0)/ و‎ )3 
)0,( 4)احسب (1)/ ثم ارسم المنحنى‎ 
2013 التمرين 65: دورة‎ 
u) ( = نعتبر الدالة » المعرفة على الجال ] مه + ,0| كما يلي: ع - 4 + 34 - "ع‎ -7 
أ/ ادرس اتجاه تغير الدالة,»‎ )1 
e” -e> 31-4. |0, +0 | ب/ بين أنه. من أجل كل عدد حقيقي :1 من الجال‎ 
معرفة على لمجال | + ,0| ب 14[ + 1- ”م4 + 3- = (تم)ن‎ ٠ةلادلا‎ 2 





f(z) =‏ واستنتج اتجاه تغير الدالة /ر ثم شكل جدول تغيراتًا 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
أ/ بين أن : 0 = (1)'س . ( يرمز v'‏ إلى الدالة المشتقة للدالة ‏ ) 
ب/ أثبت أنه. من اجل كل عدد حقيقي :1 من انجال | 0+ ,0 | <0 < vu(z)‏ 





م ٤‏ 1+1- 
ج/استنتج» أنه من أجل كل عدد حقيقي نه E‏ 
3( أثبت أنه» من أجل كل عدد حقيقي :1 من لمجال | 6+ ,0 | 7ك و 
ُ1 
7) الدالة أ معرفة على امجال أمد,ة] كك f(z) =e”‏ 





4 
(0)) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 7 ,0/7 ) 
1) حسب. (2)/ر حطتا و(2)/ سنا 

0و کے 3+0 
2) بين أن الدالة / متزايدة تماما على امجال | ممد,0 ل ثم شكل جدول تغيراتها 
3 احسب (1)/» ثم مغل المنحنى (,0) على لمجال : م 


( نأخذ: 2,3 ع (2)ثر 1ع (1,64)/ و 5,75 8 
التمرين 66: دورة 2012 
آ- و الدالة المعرفة على 8 كما يلي: "عم - 2 = (:9)2 
1) ادرس تغيرات الدالة و ثم شكل جدول تغيراتا 
2) بين أن المعادلة 0 = (:0)5 تقبل حلا وحيدا سه حيث: 0,9 > ب0 > 0,8 
3( استنتج حسب قيم :1 إشارة )9)2 
1- نعتبر الدالة ‏ المعرفة على ٩8‏ كما يلي: ى =( ط 
e” +2‏ 

(,0) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ 0,7,7 ) 
1) بين أن 0 = ()/ ۳ا » ثم فسر النتيجة بيانيا 

g0 





2) أ/ أحسب (:2)/ ہنا 
ب/ بين أن المستقيم (/۸) ذا المعادلة 1 + » = ن مقارب (C,‏ 


3) ادرس وضعية (, )٥‏ بالنسبة إلى (۸) و (۸) حيث (۸) هو المستقيم ذا المعادلة ۾ = 
ET‏ (:29)2 1 
4) أثبت أنه من أجل كل عدد ر - ()”/ ثم استنتج اتجاه تغير الدالة /ر 


5) بين أن »ه = (») ثم شكل جدول تغيرات الدالة / 
6 ارسم (50) و (ك) و(,0) 


إنما الأعمال العظيمة هي أعمال صغيرة كتب لها الاستمرار 49 


في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
7) ناقش بيانياء حسب قيم الوسيط الحقيقي :7 عدد وإشارة حلول المعادلة (00)/ = (»)/ 
التمرين 67: دورة 2011 
نعتبر الدالة/. المعرفة على 12 كما يلي: “ (4 + :35) - (:3)/ 
( 0) منحناها البيانن في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس | 0,7,7 ) 
1) أ/ احسب”/ و”/ .ثم برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 غير 
معدوم؛فان 4 +3 + 6 0 ( "ار حيث: fff‏ المشتقات التتابعة للدالة أ 
ب/ استنتج حل المعادلة التفاضلية: “16(6 + :32) - 
2 أ/ بين أن0 = (2) 112 وفسر النتيجة هندسيا 
ب/ ادرس اتجاه تغير الدالة / ثم شكل جدول تغيراتًا 
3 أ/ أكتب معادلة للمماس (۸) للمنحن (, 0) عند النقطةم التي فاصلته 1 
ب/ برهن أن النقطةم هي نقطة انعطاف المنحنى (, 0) 
4) ارسم(۸) و(,0) على انجال | 0_| 
التمرين 68: دورة 2010 
7- الدالة و معرفة على 8 كما يلي: 3 - ع( - 3) = 9)z(‏ 
1) ادرس تغيرات الدالة و 
2) بين أن المعادلة 0 - (0)2 تقبل حلين مختلفين أحدهما معدوم والأخر ]2,83 : 2,82[ © به 


3( استنتج إشارة (:60)5 حسب يم :1 





f(z)‏ 0) تیلها البياني 
0= )0( 


1) بين أن قابلة للاشتقاق عند0 = ,> وأكتب معادلة (7) ماس (07) عند 0 


OER EB =I 


2 أ/ بين أن 0 - ”مث ونا ثم جد lim f(z)‏ و lim f(z)‏ 
ب/ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي :1 غير معدوم :هاو جم = (2) f‏ 


ج/ ققق أن: (به - 3) نه - (نه)/ ؛ثم عين حصرا له 
د/ أنشئ جدول تغيرات / 
3) احسب 27 + (:2)/ واست ستنتج الوضع النسبي [(, 0) و (0) منحن الدالة *- جم بن 
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في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 
4) بين أن 0 - | ”: + (:2)/ | «دذا وفسر النتيجة هندسيا 


5) أنشئ في نفس المعلم المماس ('7) و (0©) و(,0) 

التمرين 69: دورة 2008 

1) ر هي الدالة امعرفة عل 1# کما يلي :ر el‏ 

(0) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,07 ) 

1) ادرس تغيرات الدالة /ر 

2) بين أن (, 0) يقبل نقطة انعطاف م واكتب معادلة ماس (, 0) عند النقطة م 

3 اثبت أن م مركز تناظر للمنحنى (, 0) 

4) احسب [(1 -) - ()1] ا و [(0+3)- (0)] وال مدا سج 

5) بين أن (,0) يقطع محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها امن الجال ]2,76 - ;277| 
6) احسب (1)/ و (1-)/ ( تدور النتائج إلى * 10 ) ثم ارسم (.'0) ومستقيميه المقاربين 





17) و الدالة العددية المعرفة على 1# كما يلي: كب - 8 + به - /)e(‏ 6( منحن الدالة 9 
2 


2) أنشئ في نفس المعلم السابق (C,)‏ ( دون دراسة الدالة و ) 
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: في رحاب الدوال الا سية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 
قف عند ناصية الحلم وفاتل 
لمحف ةالسادسة :(حلول نموذجية لبعض التمارين) 


7- و الدالة العددية المعرفة على 15 ب: 6- “6م ع (:9)2 
- حساب(g)1‏ : 0 = g1) =1 xe -e =e -€e‏ 





- بقراءة بيانية 


تعيين إشارة (:9)2 





استنتاج إشارة (:3-)0 : ملحوظة؛ 11 < :2 فان 1- > :1- وعليه نقوم بعكس إشارة (»)و نتحصل على 
إشارة (:--)90 وأيضا يصبح الانعدام عند 1- كما يوضحه الجدول التالي 





7 / الدالة العددية المعرفة على 2[ ع -2- f(a) =e”‏ 
7 


(0) تمثيلها البياي في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 07,7 ) 
1) حساب النهايات الأتية: (نه)ر سنا » (نه)ر صتا () صتا و (ه)مر سنا 





eT €‏ € و 
lime” -2—-—=-2وg‎ lime” -2—-— =+ - 2 - +6‏ 
لامج لابج 
1 2 4 0 
لحا لحا 
0 0 
€ € ا 
E = -0‏ اع صلا و += —-[1- = —-—2- ?”€ lim‏ 
TL 0‏ 0 3 كم کي 


-0 


2) تبيان المنحنى (/) الذي معادلته 2 - "ع = ل و(,0) متقاربان عند 0 


نبين أن 0 = | ن - () | lim‏ 7ك زنك ع = ل -(2)/ ومنه 
مج ره E‏ 6 


lim‏ ا lim | (e)‏ وبالتالي (/7) و (,07)) متقاربان عند م 


ممع-ج ]رد 
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في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 








3) تبيان أنه من أجل كل عدد حقيقي غير معدوم به لدينا: ا = (2)'/ 





2 
/ قابله للاشتقاق على 12 ؛ 
(ه-)و 
ودأو- (مد”مةزو)) e ~=Te +e =e -e)‏ 1 
2 2 2 2 7 


4) استنتج أن الدالة / متزايدة تماما على كل من المجالين |1:0-] وإصد:0| ومتناقصة تماما على لمجال | 1- نم[ 


ما أن (و- - (:2)”/ فان إشارة (:2)”/ من إشارة البسط "(:-)ن -" المعاكسة لإشارة (:-)0 وعليه تكون 
x‏ 





ومنه: الدالة ر متزايدة تماما على كل من الجالين ]0 ;1-] و |0+:0[ ( لان 0 < ()”/ على هذين الجالين) ومتناقصة 
تماما على المجال | 1- :0ه | (لان 0 > (:)// على هذا المجال) 
جدول تغيرات الدالة ر 





المنحنى (/[) هو صورة منحن الدالة 6 ج :1 بالانسحاب الذي شعاعه ز2 
ومنحنى الدالة “6 + 2 هو نظير المنحنى ”6 + 7 بالنسبة إلى حامل محور التراتيب 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
”ا رسم كلا من المنحنيين (7) و (,0)) في نفس المعلم السابق 










التمرين 05: بكالوريا تونس 2008 








11 
lim f(z) lim /() حساب‎ (1 
0جک ي 0و کي‎ 
lim z-— e lim &-— 1 5 وی‎ 
0و ي‎ e 0ٌ 0 e 0َ 


السو النهايتين: 0 - : مقارب عمودي ,€( 
2) دراسة تغيرات الدالة ر 


+0 نكمل حساب النهایات عند م و‎ ١ 





lim 2 — = + + 0 = + lim 2z — 
چ‎ +0 e" 1 مجع‎ e 1 
ا سس ت‎ 
+00 =0 
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*/ نسب ()" +" قابل للاشقاق على 1 ولديط: 0 < كب +1 - ()/ 





ومنه جدول التغيرات يكون كالتالي: 
3( واضح 


*/ إثبات أن؛ *ين + بن + 1 - (يه)'/ 











6 
لدينا (1 ...الا سب + ح (يم)" 
f(0) =1 + r...)‏ 
نبحث عن علاقة تعوض “0 
و كب “م ج 0 ع 
e” -1 ad‏ 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


a +1‏ 1+ يم 











نعوض(2) في (1) نجد ”ٌه + ۾ +1= 7 +1 له م1 - (يه)"/ (و.ه.م) 
1 





4) كتابة معادلة للمماس (7) ل في النقطة (() ;»)۸ 


(ه)] + (نه - 2ه) (نه)"/ = ر وا أن ”ه + + 1 ح (يم)”/ و 0 - (يه)/ فان 


5) حساب؛ (:ه)/ + (به-)/ 
1- ثم 1 e“‏ 1 
ج + 


e” -1‏ ثم زعم ]ثم 1- “€ 

















f(a) + f(a) = a - ل‎ 


*/ التفسير المندسي: نطابق بين الحالة العامة 28 = (:)” + (:2 - :20)/ مع الحالة الخاصة 1 - (:2)/ + (نه-)/ 
نجد0 - به و = 6 ومنه طا ۸)3 هي مركز تناظر 3(, 0) 


6( 0 -[1-ش - هار | lim‏ و0-]ه - مر | lim‏ 


ا هندسيا: 1 + :د = ل : (۸) وت = ن : (/۸) مستقیمان مقاربان مائلان (,0) ججوار مہ 
و مه+ على التوالي 


7 إنشاء (7) و( 


,0)) نأخذ 0,8 به به 





8) لا توجد 
e“ e"‏ 
*/ التبرير : المعادلة 1 = 1× (r‏ لا تق ل R d‏ 2 (]) ع يد هن | ع ے 
لعبربر (,»)'/ لا تقبل حلول ف (e 1 (e D‏ 
9( حلول هذه المعادلة هي فواصل نقط تقاطع (,00) مع المستقيم المائل ذا المعادلة؛ 7 + :ه -ح (1 


الموازي (۸) و(4) وعليه نقارن 7 مع 0 و1 


1+ 


*/ 0 > 7 يوجد حل وحيد موجب 
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في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 
0/۶ > ۳ > 1 لا توجد حلول 
*/1 < 7 يوجد حل وحيد سالب 
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7- و دالة معرفة على 18[ ب + - - ()و9 
e” +1‏ 


تی ان أن : ()لر = (e)و‏ :(2 )و = 


32 32 1 1 
ع ججح ل تي او لك مير زوف أت نين[ 


(e -1)xe“ e” -1‏ 1-*عم 
رسم : (,0) هو نظير (,0) بالنسبة إلى حامل حور الفواصل 
التمرين 206 الامتحان الأول ثانوية بوشوشة 0 /2011 





بقراءة بيانية 

1) حساب (1-)و ١»‏ (9)0 و(9')0 

0 = (1-)و 1= (0)و أما(0)'و تمثل ميل مماس المنحنى ( 0)) عند 0 - ,:2 وعليه نختار نقطتين من الحماس 

1-0 

مغلا(0;1) و (1;0) وعلیه1- = E‏ = (0)'و ومنه1- = (0)'و 

2) إيجاد معادلة المماس د( (0C,‏ عند النقطة ذات الفاصلة 0 

(9)0+(0()2-0)"و - نن ونما سبق 1 = (0)و و1- = (0)'و وبالتالی 1+ 2- = ل 

3 0 - (:)و معناه فواصل النقط التي يقطع فيها المنحنى ( 7)) حامل محور الفواصل وعليه للمعادلة حلين هما 
1- - به و1 -ح ينه 

3 جدول إشارة الدالة و 





4) باستعمال المعطيات السابقة تحقق أن: ” ع( ”2 - 1) > (:ه)و 

g)-1)( = 1+ ae” =0 > 1+4 =0 > ۾‎ = 1 

حسب (ي)'و بدلالةه وا : ” g'(z) = 2az x eُ””.b x (1 + az” )e” = (b + 2az + ab”)‏ 
ولدينا 1- - 6 ج 1- = "عط ج 1- = (0)'و وبالتالي: * ع( - 1) - (z)و‏ 


-[ 

1) حساب (:2)/ ١‏ سنا : ا أن 0+ = ”ع صا و + = ”(1+ [im )z‏ فان + = ° lim ( +1)” e‏ 
*/ إثبات أن؛ 0 > (2)/ر lim‏ 

ا أن 0 = ع صا و ص+ = = )1+ 7( lim‏ فان (ه+) × 0 = 1(6+ نه) حصنا حالة عدم تعيين 


n 


رفعها: النشر فقط 0 - 75م + “ج:و2” ع2 رونا - ”6 *(1 + 2) دنا لان 0 = 3 lim z"e” = lim‏ 


ومدج در ممدجع 6 ممدجوع ممدجع 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
تفسر هندسيا: ؛ 0 = ل مقارب أفقي للمنحنى (,7)) بجوار + 

2) أ/ تبيان أنه من أجل كل عدد حقيقي :2 ؛ (0)2 = (5)”/ :/ قابلة للاشتقاق على 18 ولدينا؛ 

()و - ” و(”2ج - )) - ”ه(1- ه23 - ثج - 2 + 2( = )° f(z) =2( + 1.e + (1 +1) (e‏ 

ب/ استنتاج اتجاه تغير الدالة / : إشارة (:6)”/ من إشارة (:0)6 

وعليه يكون جدول التغيرات كالتالي 





3( أ/ تعيين دون حساب (1)2 2( lim‏ 
a51 7 +1‏ 
ادود 06 11-0 يرن - 10-1 im‏ 
0 - مجع 3 مجع 


فيو هندسيا: وما يقبل مماسا 7 عند الفاصلة المعدومة 
ميله ( معامل توجيهه) يساوي 1 
ب/ استنتاج معادلة للمماس (7) للمنحنى (,0)) عند 0 ح ,ند مماسبق: 1 - (0)'/ و1 (0)/ 
200 ا 
4) إنشاء المنحنى (,0) والمماس (7) على الجال |0+;1- | 








5) مناقشة بيانية لحلول المعادلة: + ح (:م)/ 

حلول هذه المعادلة هي فواصل نقط تقاطع (,00) مع المستقيم الأفقي ذا المعادلة «- = ن وعليه 
*/0 > «و- حه 0 < «7 لا يوجد حلول 

*/0 - «- > 0 - يم يوجد حل مضاعف سالب 

*/1 > «- > 0 > 0 > «, > 1- يوجد ثلاث حلول حلان سالبان وحل موجب 

*/ م4 > - > 1> 1- > ۳ > 4€- یوجد ثلاث حلول حلان موجبان وحل سالب 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
*/ 4€ < ۳ - ے 'ع4- = " يوجد حل وحيد سالب 

117- 8 دالة معرفة على |م+:0 | 1:4 - (2)/ - ))z(‏ 

*/ لدينا: (2نه)".:ه2 - (:ه)1 وبالتالي إشارة (:4):/ من إشارة (2:2)"/ لان :24 موجب على |0م+ :0 | 

k(1) = f(1) = سنا “مه‎ k(z) = lim | f(2”) -1[| - لدينا: 0 -1- (0)/ - (1)0و1-‎ 

*/ جدول التغيرات 





التمرين 7: الامتحان الأول ثانوية بوشوشة 4 2015 


[— 
1) حساب ()و 1i‏ و ))4 lim‏ 


عدج 


*/ بما أن مه- = 1+ 2 imا‏ و0 = e‏ imا‏ فان 0.(ہ) = (z)و‏ ۳نا (ح ع ت) 


im )22 +1)e” -1 = e = -1 رفعها:النشر؛‎ 

٣آ‏ = 1 مه ريز وص = e‏ رال ضحد - (مان واا 

2) دراسة اتجاه تغير الدالة و ) ) ) 

*/ نحسب ()"0 04 قابلة للاشتقاق على 8 ولدينا: “3(6 + :2#) - “1(6 + :2) + 265 - (به)'و 


۳ إشارة gz)‏ من إشارة 20+83 لان 0 < ”ع مهما كان :2 من 1 وبالتالي نحل المعادلة 0 = 21+3 


2 » ج 0 = 3 + 24 وتكون إشارة ()'و كما في الجدول 


جدول التغيرات 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
3) حساب (0)و: 0 = (9)0 
تحديد إشارة (:9)2 





7- نعتبر الدالة/ المعرفة على 12 ب+: “(”2:.)1-6 - (:ه)/ 
1) حساب (نه)/ دنا و ()ر سنا 


ا أن 1 = ”( “ع - 1) صا و ص - ب [im‏ فان = lim f(z)‏ 


ممعسج در 


2)أ/ تبيان أن المستقيم (4) ذا المعادلة : 7 = ن مستقيم مقارب مائل ل (C,)‏ بجوار مم 
نبين أن: 0 - ا ()/ | صا » لدينا: ”ع + “مم2 ح بج - *(”م - 1).: ح بو - (:ه)/ ومنه 


مجر 


بما أن معد ح *(”ع - 1) صن[ وم+ -ح نه [im‏ فان + = lim f(z)‏ 
عدج ور ھج چ 


0 80 ما 
ب/ دراسة الوضع النسبي ل (4) مع (Ge‏ 
ندرس إشارة الفرق: ره - (2)/ لدينا ما سبق؛ (”م + 2-) ”مرو - “كوج + #مج2- - :و - (جه) [ 
نحل المعادلة: 0 - (”م + 2-) ”ع:د 
إما0 - “ع معناه0 - 7 لان: 0 عد تع 


او ج "أي درو كاير 


والإشارة من إشارة الجداء: 
)€( فوق (8) على امجالين |0:| و إمد:2 صل[ 
6 تحت (۸) على امجال In2|‏ 0 





(, 0) يقطع (۸) عند النقطتین (4)0:0 و(2 2;1۸ 8)11 
3) تبيان أنه من أجل كل عدد حقيقي ند من 16 ؛ (:)1(9- "6) - (:2)'/[ 
f'(@) = (1-e) + 2(1 -e")(-e") = (1-e) [ (1-e) - 2e7 | = (1-e°)[1- (22-e |‏ 





= (e” -1)[ (2z -1)e° -1 | = (e -1(.g)#( 
استنتاج إشارة (:2)"/ ؛ إشارة (:)”/ من إشارة الجداء 1- “ع‎ )4 
1E 
و (ه)و إشارتا مما سبق وعليه تكون‎ e” -1 = 0 ج‎ ± =0 
الإشارة كالتالي‎ 
إثبات أن المنحنى (, 0) يقبل نقطة انعطاف م يطلب تعيين‎ 5 
إحدائياتما‎ 
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لدينا المشتقة الأولى تنعدم عند 0 ولا تغير إشارتها وبالتالي النقطة (0 - (0:/6)0) هي نقطة انعطاف للمنحنى (,'0) 

6 كتابة معادلة للمماس (7) للمنحنى (,7)) عند النقطة ذات الفاصلة 1- 

بصفة عامة: (,نه)[ + (وند - :ه) (,نه)" = ل وبصفة خاصة(1-)/ + (1+ »)(1-)'/ 

/(-1) - -1 + 7م كم‎ 
f (-1) = -e” +1 

7) إنشاء المنحنى (,0)) على المجال| 0;1-| » (4) و (7) 


J 


y = e” +1 - 2)7 - جه )1ع‎ ١ 








2 


١ -111‏ دالة مغرفة على |1:1- ] ب [1- 2.(1 N=‏ 
1) دراسة قابلية اشتقاق الدالة 7 عند الصفر 


5 2 
a CCE e e 
مجكه 1 0م يكم 22-0 مجكم‎ 
5 __ 2م‎ 
ig Cg E im P= 
0وک 3 0و ي 0 =£ وبحم‎ 


ومنه 7 قابلة للاشتقاق عند الصفر 
2) أ/ تبيان أن 7 دالة فردية؛ نبين أن ()«- - (:ه-)ر/ 
2 2 
e( - -8)2(‏ - 1( .7 = | - 1])- - (©#-ام لان ها > مأ 
ب/ استنتاج طريقة لرسم منحناها دون دراسة تغيراتها؛ على المجال |01 :لدينا ج = 8 ومنه (:)/ - (:)7 على هذا 
الجال ومنه (,0) منطبق على (, 0) ونكمل الرسم بالتناظر مع المبدأ 0 لان دالة فردية 
3) إنشاء منحنى الدالة:/ في نفس المعلم السابق ( الخط المتقطع) 


التمرين11: 
إنما الأعمال العظيمة هي أعمال صغيرة كتب لها الاستمرار 60 





في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 


1 1 
1) حساب؛ ()/ صتا و (ع)/ lim ze = tog lim ze = o: lim‏ 
مسجو 0 + چ2 Ea‏ وي 0 + ج2 
2( حساب: lim f(3)‏ و lim f(z)‏ 
0جک ر 0 یکر 
مہ_1 1 1 
0= .0 = ع ”11۳ تفسر هندسيا؛ النقطة (0;0) نقطة كاية 
0یک 
مم 1 1 
[im ze” =0. =0.+‏ حالة عدم تعيين 


0و 


1 


1 


رفعها: > lim ge” = Jim‏ نضع 4ل - م لديناته > .0 فانم > 00+ وتصبح النهاية كالتالي 


1 0و ي 0و 
42 
0 
im“ — +00‏ کڪ = صتا فس هندسيا؛ ا مستقيم ذا المعادلة0) = ٩‏ مقارب عمودي ل (C,‏ 


5 
3 برهان أن 1-1 1 0 


|+ 





2-1 ك 0 = | | 0 بوضع: ِ + نجد؛ 1 - او نحاية شهيرة وبمكن برهانها بطريقة 


1 ممدج انه ممدجانم 1 4 


4 


العدد المشتق 
ب/ استنتاج أن المستقيم (4) ذا المعادلة: 1 + :2 = ر مقارب مائل للمنحنى (,'0) 
نبين أن : 0 = | 1+( - | lim‏ 


مجلا 


لديناء 0 - 1-1 - 1- [1- ث6 أ lim‏ - | ادم ممم lim |7 - (2+1) |= lim‏ 


مبجاما مج | +| 
1= 
ومنه 1 + 2 = ن مقارب مائل (,0) بجوار 0 و +٥0‏ 


1 1 1 1 
4) حساب (5)"/ : / قابلة للاشتقاق على 18 ولدينا؛ َ3 ۶ | f (=e‏ 
1 


1 4 








5 1 
لان < ع وعليه نمل المعادلة + د أي0 -1 - ب ومنه1 - :و 


إشارة(2) من إشارة " 





في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


*/جدول تغيرات الدالة [ 











6( ۳ حساب ()'و ؛ و قابلة للاشتقاق على R‏ ولدينا g9 )2( = E)‏ 
*/ إشارة (:)'و من إشارة جداء :2 و (2:2)"/ و2 ينمي للمجال |مم+ :0 | 


وبالتالي تکون إشارة ( ”)ر من الشكل 





7/ استنتاج منحى ( ,00) انطلاقا من (,00)) 

إذاكان0 < :د نحصل على ()/ - (:8)2: ومنه (,0) ینطبق على (, )٥‏ 

ونكمل الجزء المتبقي من ( ,0)) بالتناظر بالنسبة إلى محور التراتيب لان72 زوجية 

ب/ استنتاج منحن ( ,0) انطلاقا من (,00)) 

على الجالات التي تكون فيها 0 < (:)/ أي (,0) فوق محور الفواصل نحصل على (:2)/ - (:2)/ ومنه (,07)) ينطبق 
على (,0) 

على الجالات التي تكون فيها 0 > (:2)2/ أي (,0) تحت محور الفواصل نحصل على (00)/- - (:2):/ 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
التمرين 12: 
1) بقراءة بيانية 

ا © - (مإن ميلا و1 - (م)ن يضر 

ب| حساب (1)او » عند 1 - :د المماس للمنحنى أفقي معنه0 - (0)1 
1-0 
ك0 





لحساب (0)0 نختار نقطتين من المماس لحساب ميله مثلا (0:1) و (1:0-) وعليه 1 0 - (9)0 
ج/ لدينا من البيان؛ و مستمرة ورتيبة تماما( متزايدة تهاما) و0 > 0,007- .+ (0,57-)9 
و0,01<0 ه (0,56-)و 

ومنه حسب نظرية القيم المتوسطة يوجد حل وحيد به من المجال |50 ,0-:0,57-| يحقق 0 = (»)و 
۳ استنتاج إشارة )9)2 





2) باستعمال المعطيات السابقة بين أن: 1 + “عي = ( )و 

g'(z) = ae” + abze” = (a + abz)e” : كسب أولا (:ه)'و بدلالةى وا‎ /* 

*/ انیا : 0 = اه + ی ج 0 = ab(e”‏ + ی) ج 0 - (9')1 و1 = 1= °( 0+ )a‏ < 1= )9)0 
ومنه 0 = 0 + 1 معناه 1- = ( وبالتالي 1 + * عند = (±)9 


II 
بم) - به ٥1ا حالة عدم تعیین‎ +1(e” = +٥.0 : إثبات أن + = (), إا‎ )1 


عدج نه عدج نه 


ه کے ن 0 م 1 _ 2 : 
رفعها: 06+ - رع - عنم - نه lim x — (r +1)e * = lim‏ 


0- 0- 0 + چ4 0 + ج2 
١ 62‏ تبيان أذ؛ ()و = (2)"/ :/ قابلة للاشتقاق على ]مد :1- ] 
(2)و - ” 6ن + 1 - 2 5 ]| 12ب | 1e”‏ 4 د f(a) =1- |e‏ 
ب/ استنتاج اتجاه تغير الدالة ر على | +;1- |: إشارة (:2)"/ من إشارة (:0)2 وعليه تكون الإشارة 
كما يلي 





أ متزايدة تماما على الجال + ;ى | ومتناقصة تماما على الجال | ;1- | 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 





*/ جدول التغيرات 
83 /5-0م-* 
0= 


ڌفسو هندسیا: 2 = ن مقارب مائل ل 
ب/ ندرس إشارة الفرق رو - (:0) / 

مما سبق: ” 1(6 + :3)- ح ,و - (:2)/ وعليه إشارة الفرق من إشارة (1 + )- لان0 < ”ع 
*/ نحل المعادلة: 1- - م ج 0 - 1 - و 


0)) بجوار 6+ 


ومنه (, 0) تحت (۸) على المجال |مه+:1-[ و[(1-1-)! - (ه) ص (,0) 
4) */ غحسب (نم)”ر/ ؛ لدينا “هزم - 1) - (نه)و - (نه)”/ 
*/ نحل المعادلة: 0 - (:ه)” ؛ 0 - * +( - 1) معناه 0 - :1 أي1 - بد 


(»)" تنعدم عند النقطة ذات الفاصلة 1 مغيرة إشارتًا ومنه النقطة ((1) 1 هي نقطة انعطاف ا 
5 نحل العادلة: 1 = (,)”/ ؛ لدينا0 - ره ج 0 - 5 عن ج 1 - 1+ 5 ورج ج 1 - (رنت)'/ 
نكتب معادلة اماس عند 0 = :(0) + (0 - :)(0)"/ر - بو و1 > (0)"ر و1- - (7)0/ 

ومنه 2-1 - رن : (0) 

6 أنشى (0©). (4)و(8) ( نأخذ: 1,3- ب (ه)/ ) 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
7 المناقشة البيانية للمعادلة: 0 - ” 1(6 + ) + 77 
+ + - (هم), ج مم + ه - * ه1(6 + *») -: ج ور - * ع(1 + ©)- ج 0 - * ع(1 + #) + مر 
حلول هذه المعادلة هي فواصل نقط تقاطع المنحن (, 0) مع المستقيم المائل ذا المعادلة؛ 7 + : = ,و الموازي 2 (0) 
و (۸) وعلیه نقارن " مع 0 و1- 
*/1- > 7 لا يوجد حلول 
*/1- = 7 يوجد حل وحيد معدوم 
*/ 0 > 7 > 1- يوجد حلان مختلفان في الإشارة 
۳٣‏ 0 - 70 يوجد حل وحيد سالب 
*/ 0 < مم لا يوجد حلول 
التمرين 15 
1) كتابة (:)/ دون رمز القيمة المطلقة 
تذكير: :ه - |:د| إذاكان0 < نه و:ه- - |زه| إذاكان0 > : وعليه 

0 مرت +1 + مح - مار 

0 > :د: "4 +1+ مج - (م)ر 
2) دراسة استمرارية الدالة f‏ عند 0 
*/ أولا: 2 - (0)/ 
*/ ثانيا: نحسب ()/ »ا 24 = lima +1+ e‏ ومنه , مستمرة عند0 لان (0) = (:)/ نا 
3) دراسة قابلية اشتقاق الدالة / عند 0 

1 e 

حح عت ا ا Jim‏ = ا lim a = [im‏ 


37 0مجيتخكجع 7 ویک 0 — 0 مجبكجن 


1 0 1 ١ 
0)0( - رفعها: طريقة العدد امشتق؛ تأخل "0 + :7 > (:0)0 لدينا1‎ 


1 
EE =1] 
ومنه (0) و = )0 - )9)2 ا ا‎ 
مجيكمجع 3 جک‎ E 
i CC e ag OE EE EE 


الخلاصة: ‏ غير قابلة للاشتقاق عند 0 لان د 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 


ا ا ا 1 3 

تفسو هندسيا: (C,)‏ يقبل نصفي مماسين عند النقطة [2 - (0,)0) ميلهما E‏ 

وتسمى النقطة (0:2) نقطة زاوية 

4) كتابة معادلة نصفي المماسين للمنحنى (,7)) عند النقطة ذات الفاصلة 0 

1 55 1 1. + 

/(0)/ + (0 - ت)(0)/ -, وبا أن 0 (7)00 و2 -(0)/ فان يه (T):y‏ 
* | 3 : ف 3 

y = /7)0() -0(+ /)0(/‏ وعا أن 0027 و 2= (0)/ فان 2+ 2= (T9‏ 


5( حساب ثماية الدالة م عند ص وص+ 


6) دراسة اتجاه تغير الدالة أر 


*/ لما0 < نه لديا f)( = 2 +1 + e‏ ومنه ع - = = ()'/ 


2-e =0 e =< م‎ - 





7) تطبيق مبرهنة القيم المتوسطة: كما رأينا ذلك في الحلول السابقة 
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في رحاب الدوال الأسية 
4 رسم المنحنى (,0)) 


9 المناقشة البيانية للمعادلة: 0 - كي + ص -1 


إعداد الأستاذ: محمد حاقة 








عه 1 - َك 
1-m+e"=031+e" sms 5a+1+e =m > f(t) =m‏ 


حلول هذه المعادلة هي فواصل نقط تقاطع (, )٥‏ مع 


3+ 2 





*/ 1,95 بع 


المستقيم الأفقي ذا المعادلة؛ 7 -ح (1 


> 7 يوجد حل وحيد سالب 


*/ 1,95 به م يوجد حلان أحدهما مضاعف موجب والأخر سالب 


*/ 2 > 7 > 1,95 يوجد ثلاث حلول حلان م 


وجبان والأخر سالب 


۳ 2 = 7 يوجد حلان أحدهما معدوم والأخر موجب 


*/2 < 77 يوجد حل وحيد موجب 


[I 
حساب (ي)و صنا و(ي)و صنا‎ )1 
موجه بر يودج‎ 


lim 2 — ze” = 2 
ست‎ 


ممسجير 
0= 


lim 2 — e” = o0 


00 


2) دراسة اتجاه تغير الدالة و : 0 قابلة للاشتقاق على *1 ولدينا؛ “6( - 1-) = ”ع - "ع = )a(‏ و 
*/ نحل المعادلة : 0 - ع( -1-) معناه0 = 2 -1- ومنه1- = 4 


إشارة ()"و من إشارة:ه - 1- لان0 < "ع 
*/ جدول التغيرات 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
3 أ/ و مستمرة ورتيبة تماما( متناقصة تماما) على |مم+ :0 | 
- 0 
e) =‏ ورا 
ومنه حسب نظرية القيم المتوسطة يوجد حل وحيد بن في المجال + ;0| يحقق: 0 = (»)و 
ب/ التحقق من أن: 0,9 > » > 8 ,0 
0 < 0,2 ع (9)0,8 0 > 0,2- ع (0)0,9 ومنه9 ,0 > به > 0,8 
*/ استنتاج إشارة (:0)2 على 18 


9)0) x lim g(z) < 0 


2-8 

















[ل 
لخم 
1) حساب (ي)/ صا :م_ _ © ا lim‏ 
ممسجدبع 2 2 ل 7م دي 
نيا 
0 
*/ برهان أن؛ 0 = (ي)/ 11۳ : حالة عدم تعیین» اكه ف lim‏ 
ne)‏ 00+ 2 ل “م +¬ 
رفعها: نستخرج :2 أو “© ( تفي بالغرض) عامل مشترك من البسط والمقام 
و١٠‏ 
2z +2 2‏ 1 
ج ا ا زا تسر هندسيا: 0 = ر مقارب أفقي ل (,0) وار + 
e” 2‏ 
ا ب 
& ,1 
ا ب 
+oo 0‏ 





6 انا اتناس أخل کا غو د 


(e” +2)‏ 
اه (2:6 - ك sS 2 x(e” +2)- e (2z +2) _ 2e + e‏ 
(e” +2) (e +2) (e +2)” (e +2)‏ 
ب/ استنتاج إشارة (:2)" على 18, إشارة (:2)"/ من إشارة (:0)2 لان المقام موجب تماما ومنه جدول التغيرات 
يكون كالتالي: 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 











3ب ان أن: به - (م)ثر : لدينا()..... كلك - ريم)م 
e“ +2‏ 
2 8 
ومن جهة أخرى (2) E‏ م ج 0 = "ع -2 = (»)ونعوض (2) في (1) نجد 
2+2 2+«2_ 
f(0) = 32 ek‏ 





4) ذبين أن: 0 - 1+ :2)- lim | (a)‏ ؛ أولا نحسب الفرق (1 + نه) - (:2) / 





“1 ي) 22-2 5م ze”‏ - 2 + :20 2+2 
الى لح جلك لح اا ىن اي ري لش a‏ 
2+ "ع 2+ e”‏ 2+ € 
ووو لخت ون lim | f(z) = (r +1) | = lim E‏ 
2د e"‏ هجي 2+ e"‏ جي ممسجديو 
5) دراسة وضعية المنحنى (0) بالنسبة للمستقيم (4): ندرس إشارة الفرق (1 + :م) - (:4)/ 
3 1- 
لدينا: 1- - م جه 1-0- م جه 0د نو( - يع 0 3£ - (1جم) - (ه)/ 
e” +2‏ 


وإشارة الفرق من إشارة1 - - لان0 < “ع والمقام موجب تماما ومنه: 


فوق (4) على المجالين |1-:0 
تحت (8) على المجال مه+:1 
) يقطع (۸) عند النقطة (0 ;1-) 


1! 
1! 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
2+ 21 





me +2(m -1)- 2z =0 > (e +2) = 22 +2 <> =m > f(z) =m (7 


يكون هذه المعادلة حلان موجبان إذا کان: (») f‏ > 77 > 
التمرين 17: 
[- تعيين 20» 8 وع 


0 د م + مجه ج 0 - (0)/ 
' | تنعدم من أجل ت ہ1[ = 2 معناه 0 - ا( نحسب f')(‏ :"عط + ”ع2 = (2)'/ 


اد 0 000 
5-7 - م ج 0 ع 1 9و = 2 9 6 - تون + 1*أوو2 - 1 1 
2 4 8 4 4 


1= ل مقارب للمنحن (,0)) بجوار م معناه 1 = ع ج 1 - ع + رع 0 + lim f(z ±) =1 > lim af‏ 


َ0 0 
نعوض قيمة ع في (1) نجد(1..)3- - 0+8 نعوض (2) في (3) نجد 2 - 0 ثم نعوض قيمة 0 في (2) نجد3- - ا 
-II‏ نتأخذ فيما يلي :2 = ۾ و3- = 0 و1=ع :1+ f(x) = 2e” - 3e‏ 


1) حساب (:2 f(z‏ 1 صنل : حالة عدم تعيين 00 = 00+ = 1+ lim 2e” — 3e”‏ 





00 +¬ 
رفعها؛ م0 + = 2× 00+ k=‏ | = 1+ عمق - تیر lim‏ 
ونا چم 
2) دراسة اتجاه تغير »ما سبق: 3٥"‏ - ”ع4 = f')2(‏ ج ”عط + 2e”‏ = (2)'/ 


۳ حل المعادلة: 0 - “36 - “م4 In‏ = 7 ح 3 - "ع4 < 0 = (3- 4e* -3e" = 0) = e” (4e‏ 
*/ إشارة (:ه)/م/ من إشارة 3 - "ع4 لان0 < "ع 
وجدول التغيرات يكون كالتالي: 





3 تحدید نقط تقاطع ال لمنحنى (,00)) مع حامل محور الفواصل» ل المعادلة: 0 - (2)/ 
لحل هذه المعادلة 0 = 1+ "ع3 - ”ع2 نضع = "ع نجد 0 = 1+ "31 - ”21 


ج = را 1= ۾ < 0 < 1= ۸ نعل العادلین: 0 = ۾ جه 1 - © و2 صا = جح - ثم 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
*/ الخلاصة: })0 ;2 .1=( ,)0;0( = (zr)‏ 0 (,0) 

4) تعيين معادلة المماس للمنحنى (, 0) عند النقطة التي فاصلتها 0 

JET OSO TOS Y= FOO FEO) 


x . ھە 1+ 3€°- ”ع2‎ x 
6ن و :حالة وو و ا و و‎ 
auto معد 7 ممدجوع م‎ tee Jip 
. 2e” - 3€ +1 € 3 1 
إزالتها: 0+ - | ت + —- 2 وإ[ صا‎ 
ممدجبوع 1 ممدجور‎ 9 e e٣ 
بيت لبت ليك‎ 
+00 0 0 


تفسو هندسيا: (,0)يقبل فرع لاغائي باتجاه حور التراتيب ('ون) 








التمرين19: الامتحان الأول ثانوية عبد العزيز الشريف 2016/2015 
7- المعطيات: ae‏ - (ه)و و1 - ,1 
1) دراسة تغيرات الدالة و 


0 1[ . م 1 .دع 5 
*/ حساب النهايات: 0ه = ”ع - ي = صا[ و مه - ممد - 2م - بم ح 11[ أي حالة عدم تعيين 


00 سيا 00-. 2 سم 0 JL‏ 
0 0 مد 2 
0 0+ 
7 7ع :2 e"‏ 
نستخرج ل عا مشترك نجد: - = | -- 1 |+- 0ن[ ( تذكير ممد - سے صہاا 
2 مل 1 2 ممدجع ) U‏ ممدج نه ( 


2 
*/ نحسب المشتقة (:ه)"و : و قابلة للاشتقاق على 2[ ولة| 1-4 )2 - 2-6 (2) 9 
معرفة إشارة (:م)'0. نحل المعادلة 0 - (:ه)' 
6-م دن 2 جلمد أمماد- أ د0- أده | أ )| 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
إشارة ()'و كما هي موضحة في الجدول 


*/ جدول التغيرات 








42 


1- "ال معظباك :يونت ود 2 و( عدويي) 


u 


1) حساب (2)/ (a —2)e 2 +2 = +o: 1m‏ دزا[ لا وجود حالة عدم تعيين 
2 *اتب ان أنه من أجل كل من +[ 1|4 دم = () : لدیناء 
+ 5ه سس 4 |1 له أو ها 


(و.ه.م) الل اذك لصوي ١‏ الاك ايح دا لسري 


ملاحظة : من الخطأ كتابة (2)/ في بداية الإجابة لأنك بمذه الطريقة أغيت الإجابة وإغا نصل إليها كنتيجة 








| حساب (م)/ وال مھ == 14 | لے 2ع وال = (/ واا 


3) إنبات أنه من أجل كل عدد حقيقي : : (:0)2 2 © - ()"/ : قابلة للاشتقاق على 18 ولدينا 
0 


f(s) = e 2 - e 


32 


N| $ 


جد تك 1 2 
2-1 مجه 0 عه -ح 1-(2 دقق). 
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في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
4) */استنتاج انجاه تغير الدالة ‏ : إشارة (»)' من إشارة (:9)2 ETE‏ وما أن 0 > (:2)و (سالبة) فان الدالة ر 
متناقصة تماما على ۴ 


/ جدول التغيرات ١‏ 





5)/ حساب: |( -2)- ()/ | lim‏ 
- 2-262 م - lim | 7) - (2 - =) | = lim(-z - 2)e‏ 
تفسر النتيجة هندسيا: 2 + - - ر مقارب مائل 01) بجوار مد 
بان إحداثيات النقطة 8 نقطة تقاطع (, 0)) مع المستقيم (۸) ذا المعادلة 2 + - ح رن 


نحل المعادلة 0 - (2 - 2) - (ي)f‏ : 2- = 2 ج 2-2-0 جح 0 - 2 2(6 - #ه-) ج 0 - (2 - 2) - (2) / 
ومنه [4 - (2-)/:2-) 8 
جا استنتاج وضعية ا منحنى (, 0 ) بالنسبة للمستقيم (4) : ندرس إشارة الفرق (ه - 2) - (:2) /[ 


ما سبق 2 2(6 - ن) - (ه - 2) - (:)ر حلها 2- > :د وإشارة الفرق من إشارة2 - :- لأن 0 < 
:(,20©) فوق ره) 
*/ على امجال |+| (C,):‏ تحت (۸) 





*/ (,0) يقطع (ى) عند النقطة (4 :2-)(1 
6) إثبات أن (,0)) يقبل مماسا يوازي المستقيم (۸ 
نبين أن للمعادلة 1- = (,)"/ حل علما أن 1- هو ميل المستقيم (۸ 
e‏ م + 1- -1- + 1- - (,8)”/ لان 0 عد 2 (و.ه.م) 
7) حساب f)0(‏ : 0 - (0)/ 
*/ كتابة معادلة المماس 0 عند النقطة ذات الفاصلة0 : بصفة عامة (,:ه)/ + (,:2 - 2) (,:2)"/ = ل ومن 
أجل 0 - ,ند لدينا (0)/ + (0 - )(0)"/ = ن وعا أن0 = (0) و1- = (0)'/ فان معادلة المماس ('1) 
هي: :ه- - | 
8 حساب (2-)/: 4 - (2-)/ 
*/ إنشاء ()» (1) و(,0) على المجال | +;2- | 
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2 ONS: 


في رحاب الدوال الأسية إعداد الأستاذ: محمد حاقة 
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9 المناقشة البيانية للمعادلة: 0 = 2+ 4+ (m - 2e‏ 


*/ أولا نغير شكل العادلة بإظهار الدالة أ : 


(m -2)e? +z +2 = 0 > (m-2 e 


= ج20 نو‎ E (e-2 2 


جب انم 


T 


> m-2 = )-2-2( د‎ ” = ) 2-2) +2 > 2+ = )-2-2( 2+2 





)ك( 
f2) = -+ mM‏ > 


حلول هذه المعادلة هي فواصل نقط تقاطع المنحنى (,00) مع المستقيم المائل ذا المعادلة م + - = ن الموازي لكل 
من (”1) و(4) لان لديهم نفس الميل وبالتالي نقارن 7 +0 و2 

*/ ثانيا: المناقشة البيانية 

- 0 > 7 لا يوجد حلول 

= 0 -7 يوجد حل وحيد معدوم 

- 2 > 7 > 0 يوجد حلين مختلفين في الإشارة 

- 2 - 7 يوجد حل وحيد سالب 

- 2 < 7 لا يوجد حلول 


وفي الأخير » أسأل الله أن ينفع بما كتبت, هو الموفق والمحادي إلى سواء السبيل 


إعداد الأستاذ : غدل حاقة 
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في رحاب الدوال الأسية اعداد الأستاذ: محمد حاقة 


الحطة الأولى: إشارة عبارة أسية امو ا سي لوم الام Gea OO OO‏ 
لاامحطة الثانية: حساب الدالة المشتقة OLS‏ ز د 0050252 00 ااا 
ا الحطة الغالغة: حساب النهايات LUGS AES ARSON ASE‏ 
الحطة الرابعة: تمارين متنوعة ومنتقاة لامتحانات سابقة جزائرية وأجنبية LIC E‏ 
لاامحطة الخامسة: تمارين الدوال الأسية في البكالوريات الجزائرية من 2008 إلى 2019 I‏ 
لاالمحطة السادسة: حلول نموذجية مجموعة من التمارين 0 
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